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PRATARMĖ 


Ši knyga panaši į atitinkamas knygas mokytojams V—X klasei. Čia 
pateikiami algebros ir analizės pradmenų savarankiški ir kontroliniai dar- 
bai. Knygos pabaigoje nurodomi mokymo priemonės skyreliai, kuriuos 
atitinka savarankiški ir kontroliniai darbai. Abiejų tipų rašomųjų darbų 
didaktiniai tikslai mokytojams yra aiškūs. 

Atsižvelgdami į kurso kartojimo svarbą baigiamojoje XII klasėje, sky- 
riaus „Savarankiški darbai“ pabaigoje autoriai pateikia („SK“) darbų rinki- 
nį, kurių tikslas pakartoti visą išeitą algebros ir analizės pradmenų kursą. 
16 paskutiniųjų savarankiškų darbų skiriama baigiamojo kartojimo pamo- 
koms XII klasėje. 

Be to, mokinių apklausai žodžiu ir pusiau žodžiu knygoje pateikiami 
„Tikrinamieji darbai“ ir mokymo priemonės „Skyrių kartojimo klausimai“. 
Juos galima mokiniams pasakyti iš anksto, prieš pradedant kartoti tam 
tikrą temą; pagal juos kai kurie mokiniai gali būti klausinėjami ne vieną 
kartą. Tikrinamieji darbai trumpai aprėpia visą VII- XII klasės algebros 
ir analizės pradmenų kursą. „Skyrių kartojimo klausimai“ labiau siejasi 
su atitinkamais mokymo priemonės skyriais. Kad būtų patogiau šiuos klausi- 
mus naudoti per frontalią apklausą arba apibendrinamąsias pamokas pa- 
gal tam tikrą temą, teorijos klausimai ir pratimai yra suskirstyti grupėmis: 
teorijos klausimas ir keletas jį įtvirtinančių nesunkių pratimų. Sunkesni 
klausimai ir ne tokie svarbūs klausimai galutiniam mokinių žinių, mokėji- 
mų ir įgūdžių vertinimui šiame skyrelyje pažymėti žvaigždute (kaip ir kita 
neprivaloma medžiaga). 

Savarankiški darbai žymimi raide S su atitinkamu numeriu. Pavyzdžiui, 
S-3 — trečias savarankiškas darbas. Paprastai savarankiškiems darbams 
skiriama 10 — 20 min. Jie padeda išsiaiškinti, kaip išmokta medžiaga, ir turi 
didelę mokomąją reikšmę. Ne už visus šiuos darbus pažymiai rašomi žurna- 
le. Kai kurie savarankiški darbai sudaryti remiantis 2— 3 mokymo priemonės 
skyreliais. Tokius savarankiškus darbus mokytojas gali skirti per vieną ar- 
ba dvi pamokas, atsižvelgdamas į savo pamokos planą. 

Knygoje pateikiami 8 savarankiškų (S) darbų variantai. Pirmieji du 
variantai yra truputį lengvesni už 3—6 variantus, o paskutiniųjų dviejų 
(7 ir 8) — užduotys sunkesnės. Jos gali būti skiriamos mokiniams, kurie 
labiau domisi matematika. Septintą ir aštuntą variantą reikia duoti spręsti, 
atlikus pagrindines užduotis kartu su kitais klasės mokiniais, arba kaip 
papildomus neprivalomus namų darbus. Be to, jie gali būti sprendžiami 
matematikos būreliuose. 

Kontroliniai darbai (atsakymuose) žymimi raide K ir atitinkamu numeriu. 
Visi keturi kontrolinių darbų variantai yra vienodo sunkumo. Šių darbų apim- 
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tis nemaža. Atsižvelgdamas į savo klasės galimybes, mokytojas gali suma- 
žinti kai kurias kontrolinio darbo užduotis arba supaprastinti jas. 

Papildomos kontrolinių darbų užduotys skiriamos mokiniams, kurie 
labiau domisi matematika. Mokiniai jas sprendžia atskiruose lapeliuose 
ir tik visiškai išsprendę atiduoda mokytojui. Nebaigę spręsti gali pasilikti 
baigti namuose arba matematikos būrelyje. 

Knygoje pateikiami viso algebros ir analizės pradmenų kurso savaran- 
kiški darbai, neatsižvelgiant, ar jie privalomi visiems mokiniams ar ne. Kai 
atitinkama tema nagrinėjama mokymo priemonės skyrelyje, pažymėtame 
žvaigždute (vadinasi, yra neprivaloma visiems mokiniams), tada ir savaran- 
kiškas darbas žymimas žvaigždute; jis neatliekamas klasėje su visais moki- 
niais. Mokytojas turi atsižvelgti į tuos žymėjimus ir į visus nurodymus, 
nes įvairiais mokymosi metais dėl vienokių ar kitokių priežasčių privalomi 
darbai gali keistis (žvaigždutė gali būti nuimama arba, priešingai, kai kurie 
darbai, kurie anksčiau nebuvo pažymėti, vėliau gali būti žymimi žvaigždutė). 

Knygos pabaigoje pateikiami visų savarankiškų, kontrolinių ir tikrina- 
mųjų darbų atsakymai. 

Autoriai 


f(x)<0, aibės? 


SAVARANKIŠKI DARBAI (S) 


1 variantas 


— ——————————————————2————————————: 
S—48 
l. Patikrinkite, ar funkcija y=cos 2 x yra diferencialinės lygties y“ = 
= —4y sprendinys. 
2. Parašykite harmoninio svyravimo y=3 cos -A x diferencialinę lygtį. 
Nurodykite šio svyravimo amplitudę, dažnį ir pradinę fazę. 


l. I paveiksle nubraižytas funk- 
cijos /(x)=sin x grafikas intervale y 
|-Z: $] Atsakykite į klausi- 7 
mus: 

a) Kokios kintamojo x reikš- 
mių, su kuriomis f(x)=0, f(x)>0, 


| 
o 
x 


b) Nurodykite x reikšmes (jei- 
gu jos egzistuoja), su kuriomis 
funkcija J įgyja maksimumą arba 
minimumą. 
c) Kokie funkcijos f didėjimo 1 pav. 
(mažėjimo) intervalai? 
d) Kokia funkcijos f reikšmių sritis? 
e) Ar funkcija / yra apgręžiama? 


1. Raskite reikšmes: 


1 
i b) arctg(- V3). 
2. Apskaičiuokite arcsin (— I) +arctg (- I). 


a) arcsin 


[8] 


S—51 S—57 
Išspręskite lygtis: Apskaičiuokite integralą: 
vz z s 3 
a) sin x= —-— =; b) cos2x=1; c) I3tg|(x+—)=-V3. 
2 | š) va a) f 4dx; b) f sinxdx. 
2 0 
S—52 
Išspręskitė nelygybes: S—58 
6) sių rol: Hai Apskaičiuokite šių linijų apribotos figūros plotą: 
* a) y=x, x=1, x=3, y=0; 
b) y=2cosx; y=0, Ža 
S—53 2 : 2 2 
Išspręskite lygtis: 
prę yg s 
a) 4sinžx+4sinx—3=0; b) 3 sin x=cos x. 
Taškas juda tiese taip, kad jo greitis momentu + yra lygus v(t)=10— 
S—54 —0,2t (2). Raskite kelią, kurį nuėjo taškas per laiką nuo 3 iki 10 s. 
Įrodykite tapatybes: 
2 2 S g 

p a Apskaičiuokite: 
b) 2sin(I5“ >>x)cos (157 —x) =sin 30° + sin 2%. 1 22 


a) f (œ+1)5dx; b) f cos ž dx. 
0 n 
S—55 
l. Įrodykite, kad funkcija F yra funkcijos f pirmykštė funkcija inter- 
vale ]- 0; OO[, kai: 


a) F(x)=x3-2x+1; f(x)=3x7-2; 


b) F(x)=2 sin 2x—2; f(x)=4 cos 2x. 


S—61 
1. Schemiškai pavaizduokite funkcijos y=(£) grafiką. 
2. Išspręskite lygtį 0,5**+2*=0,125. 


. sa 2 
2. Raskite funkcijos f (x)=x? pirmykštę funkciją, kurios grafikas ei- 3. Išspręskite nelygybę 0,7*<2 > 
na per tašką M(-1; 2). 


S—62 
S—56 i 15 
1. Apskaičiuokite: a) logy 75; b) logu 3. 
Raskite funkcijos f(x) pirmykštę funkciją intervale J0; oo[: ) To Soa 
a) f(x)=2sinx+3cosx; b) f(x)= 


2. Raskite funkcijos y=log1 (3x+ 4) apibrėžimo sritį. 
3 
3. Schemiškai pavaizduokite funkcijos y=2 lg x grafiką. 


3 
-= 
z + 


S—63 


1. Išspręskite lygtį 1gžx— Ig x*=3. 
2. Išspręskite nelygybę log, (3x— I)< log, (2x +3). 


S—64 


1. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 

a) f(x)=e7**; b) f(x)=x.2*. 

2. Parašykite funkcijos f(x)=2e"* grafiko liestinės lygtį taške, kurio 
abscisė xọ=1. , 

3. Raskite funkcijos f(x)=x-e?* mažėjimo ir didėjimo intervalus. 


S—65 
1. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 
a) f()=In(2x+1); b) f(x)=1og5(2x* —3x + 1). 


2. Parašykite funkcijos f (x)=logəx grafiko liestinės lygtį taške, kurio 
abscisė x,=2. 
3. Raskite funkcijos y=x? In x maksimumus ir minimumus. 


S—66 


= pirmykštę funkciją intervale ]0,5;+ œ[. 


1. Raskite funkcijos 
2x 


2. Apskaičiuokite 


S—67 
1. Raskite funkcijos /(x)=xY3 —x-V3 išvestinę. 


S+Vx-1=3. 


2. Išspręskite lygtį 


S—68 
1. Išspręskite lygčių sistemą 
. | 2x-3y=7, 
| 3x—4y= 17. 
2*. Išspręskite lygčių sistemą (5 — parametras) 
l x+2by=3, 
2x—4y=6. 
S—69 
Išspręskite lygčių sistemą 
x+ y— Z=-9, 
—x+ y+3z=17, 
2x-3y+37=32. 
S—70 
Išspręskite lygčių sistemą: 
a) log, x+10g,y=2+10g,3; b)* | sinx+siny= 1, 
log, (x +y)=3; | x+y=2. 
S—71 


Koordinačių plokštumoje pavaizduokite nelygybių sistemos spren- 
dinių aibę: 
a) ( *+x23, bD)[(y24-1I, 


x+y<5, X+ <l, 
x20, y-x<0. 
2y >x; 
S—72* 
Raskite didžiausią funkcijos s(x; y)=3x+5y reikšmę, kai 
x+ y<2, 
x+ y>l, 
x20, 
y20, 
2y-2x271. 


S—73 


7-4V3 I 7+4V3 
1+4V3 1-4/3 ` 


2. Detalės, kurias darbininkas turėjo pagaminti pagal planą, sudaro 
80 % pagamintų detalių skaičiaus. Kiek procentų darbininkas viršijo pla- 


ną? 


1. Apskaičiuokite 


3. Apskaičiuokite proporcijos x (10,5. 0,24 — 15,15 : 7,5) = 
3 5 e o ; 
=(1 0, 945:0 9): (1 w7) nežinomąjį narį. 
S—74 


1. Traukinio greitis padidėjo nuo 70 iki 85 km/h. Kiek procentų su- 
mažėjo laikas, per kurį traukinys nuvažiuos tą patį kelią? 

2. Parašykite lygtį tiesės, lygiagrečios tiesei y=2x—1 ir einančios 
per tašką M (5; 1). 


S—75 
1. Suprastinkite reiškinį 
a*ž—ac*4+2c?—4 M a*-4a4+4 
a“+2a4+2c*-c' a*+a0?—2a—2C? | 
i r x 4 18 
2. Išspręskite lygtį 21257" 2 
S—76 


1. Atlikite veiksmus: 

IE 

2. Kambario ilgis 4,95 m, plotis 3,8 m, aukštis 2,65 m. Apskaičiuokite 
kambario tūrį. 


c) 74,93. 


S—77 


1. Apskaičiuokite, naudodamiesi praktinėmis apytikslio skaičiavimo 
taisyklėmis: 

a) ab+c; b) a+b-c; kai a752,34; bZ5,6; c 70,076. 

2. Sudėkite ir nurodykite gautojo rezultato paklaidos rėžį ir santyki- 
nės paklaidos rėžį: x+y, kai x=2,54 +0,01; y= 7,8 +0,15. 


S—78 


1. Nurodykite funkcijos y=2x?—3x+ 1 kintamojo x reikšmių, su ku- 
riomis y>0, y<0, aibę. 

2. Kvadratinį trinarį x*—7x+ 10 išskaidykite dauginamaisiais (jeigu 
tai įmanoma). i 


3. Parašykite kvadratinę lygtį, kurios šaknys yra skaičiai —0,2 ir — 5. 


S—79 


1. Aritmetinės progresijos pirmasis narys lygus 3,4, o skirtumas 0,9. 
Parašykite aritmetinės progresijos n-tojo nario formulę ir apskaičiuokite 
penkiolikos pirmųjų narių sumą. 

2. Apskaičiuokite begalinės geometrinės progresijos sumą, kai pirma- 
sis narys lygus 3,5 ir vardiklis lygus -Ž. 

3. Raskite ribą: 


i 2— 5n 3 Sn+4 n-5 
a) lim -= ; b) lim T) 
no 314,51n n>œ \2+3n 6n-1 
S—80 
1*. Raskite ribą: 
. xx |, . x*-4 
A pps D E 


2. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 
a) f(4)= 3542 2-1; b) f0)= = 


3. Raskite funkcijos g (x)=(x?— 1)102 išvestinę, taikydami sudėtinės 
funkcijos diferencijavimo formulę. 


In x 
sin x ` 


—1 —————————————————————————————————————————— 
S—81 


l. Raskite funkcijos y=4x4— 2x*4+3 didėjimo bei mažėjimo interva- 
lus ir ekstremumus. 

2. Reikia pagaminti kūgio formos piltuvėlį, kurio sudaromoji /= 15 
cm. Koks turi būti piltuvėlio aukštis, kad jo tūris būtų didžiausias? 


S—82 


I. Parašykite funkcijos /(x) pirmykščių funkcijų bendrąją išraišką: | 


b) (x)= E f +e”. 


a) f(x)=x*+3sinx; =“ Zi 
2. Apskaičiuokite linijų y=0, y=2x2—1, x=1, x=3 apribotos figūros 


plotą. 


S—83 
1. Išspręskite lygtis: 
a) 2sinžx-—cosx=1; b) 3**+1—10-3*1+3=0. 
2. Išspręskite nelygybes: 
a) tg (x+3)<-1; b) Ig +x+8)< I. 
S—84 
1. Išspręskite lygtį V x+ 3- V/x+1=2. 
2. Išspręskite tiesinių lygčių sistemą 
x+ y+ Z=6, 
x—2y+3z=6, 
2x— y+2z=6. 
"= „ai x +y3=9, 
„ Išspręskitė šistemą logt log) =l: 
S—85 


Ištirkite funkciją / (x) =x3—3x4+5 ir nubraižykite jos grafiką, naudoda- 
miesi išvestine. Parašykite grafiko liestinės lygtį taške, kurio abscisė x,= 2. 


S—86* 


ius da 
2 
linę lygtį. Nurodykite šio svyravimo amplitudę, dažnį ir pradinę fazę. 


1. Parašykite harmoninio svyravimo x (t)=3 cos ( ) diferencia- 


2. Parašykite diferencialinės lygties y=-39 sprendinių bendrą- 
ją išraišką. 


f(x)>0, aibės? 


2 variantas 


S—48 
1. Patikrinkite, ar funkcija y=c0s2 x yra diferencialinės lygties y" = 
1 : 
== sprendinys. 


2. Parašykite harmoninio svyravimo y=4 cos 3x diferencialinę lygtį. 
Nurodykite šio svyravimo amplitudę, dažnį ir pradinę fazę. 


1. 2 paveiksle nubraižytas funk- 
cijos f(x)=cos x grafikas intervale 
[0; x]. Atsakykite į klausimus: 

a) Kokios kintamojo x reikš- 
mių, su kuriomis f(x)=0; f (x)<0; 


b) Nurodykite x reikšmes (jeigu 
jos egzistuoja), su kuriomis funk- 
cija f įgyja maksimumą arba mi- 
nimumą. 

c) Kokie funkcijos f didėjimo 
(mažėjimo) intervalai? 2 pav. 

d) Kokia funkcijos f reikšmių 
sritis? 

e) Ar funkcija / yra apgręžiama? 


S—50 
1. Raskite reikšmes: 
a) arccos (-ž): b) arctg 1. 
2. Apskaičiuokite arcsin 1a —arctg V3. 

S—51 
Išspręskite lygtis: 
a) cosx= — LZ :  b)sin2x=1; €C) 9tg (+-5)=3V3. 
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S—52 
Išspręskite nelygybes: 


a) cos x > zi b) tg3x< — 1. 
S—53 
Išspręskite lygtis: 
a) 4cosžx—-4cosx—3=0; b) sinx= V3 cos X. 
S—54 
Įrodykite tapatybes: 
a) 2sinž Ž +c054=1; b) 2cos (30° +a)cos (30° —x) = cos 60° + 
+ cos 2x. 
S—55 


I. Įrodykite, kad funkcija F yra funkcijos f pirmykštė funkcija inter- 
vale ]— 0; OO[, kai: 

a) F(x)=x1—3x*+7; f(x)=4x*—-6x; 

b) F(x)=cos (2x—4)+1; f (x)= — 2sin (2x—4). 

2. Raskite funkcijos /(x)=x* pirmykštę funkciją, kurios grafikas eina 
per tašką M (I, — I). 


S—56 


Raskite funkcijų f(x) ir g (x) pirmykštes funkcijas intervale ]0; [: 


a) f(x)=3sinx—2cosx; b) g(x)= „2 — X. 
Vx 


Apskaičiuokite' integralą: 


a) | aes b) f cos xax. 
1 0 


S—58 
Apskaičiuokite šių linijų apribotos figūros plotą: 
a) y=x°, X=I, x=3, y=0; 
b) v=2.cos x, y=0, 0<x<7. 


S—59* 


Taškas juda tiese taip, kad jo greitis laiko momentu £ yra lygus v (t)= 


- TF Raskite taško koordinatę momentu /, kai pradiniu laiko mo- 


mentu /=0 jo koordinatė lygi 1 (+> 0). 


S—60* 
Apskaičiuokite: 
3 T 
F r . X kid 
a) f a -xdx; b) f sin (ž-3) dx. 
2 r 
3 
S—61 
1. Schemiškai pavaizduokite funkcijos y=2* grafiką. 
2. Išspręskite lygtį (5) = 45 
3. Išspręskite nelygybę 0,9*> I ir. 
S—62 
3 
1. Apskaičiuokite: a) log į 16; b) 108,25 y5. 
vr 
2. Raskite funkcijos y=log5 (2x—1) apibrėžimo sritį. 
3. Schemiškai pavaizduokite funkcijos y= Ig (—x) grafiką. 
S—63 
1. Išspręskite lygtį 1g? x+1g x2=3. 
2. Išspręskite nelygybę log, xž< log, 16. 
S—64 


1. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: a) f(x)=e793*: b) f(x)=x- 37. 

2. Parašykite funkcijos f(x)=0,5e"* grafiko liestinės lygtį taške, kurio 
abscisė xọ=-— 1. 

3. Raskite funkcijos f(x)=x-e"** didėjimo ir mažėjimo intervalus. 


S—65 


1. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 
a) f(x)=In(3x—4); b) f(x)= log; (3x? — 2x +5). 
2 
2. Parašykite funkcijos f (x)=log, x grafiko liestinės lygtį taške, kurio 


abscisė X,=3. 
3. Raskite funkcijos y=x3 In x maksimumus ir minimumus. 


S—66 


1. Raskite funkcijos GFI pirmykštę funkciją intervale | — ; ; + æf. 
9 

2. Apskaičiuokite f 
1 


dx 
xin3 ’ 


S—67 
1. Raskite funkcijos f(x)=x +x "2 išvestinę. 
2. Išspręskite lygtį V7 — Vx+l1=2. 

S—68 


f . i 3x— 4y= 13, 
1. Išspręskite lygčių sistemą 2x4+3y= 3 


2*. Išspręskite lygčių sistemą (b- parametras) 


2x— 3y= 8, 
| bx+12y=12. 
D a a a —— 2 — > 
S—69 
Išspręskite lygčių sistemą ` 
— x+2y+ z= -—4, 
—3x— 2y- 5z=5, 
4x—2y+2z=17. 


S—70 
Išspręskite lygčių sistemą: 
a) | log x+10g;y=2+10g5,7, b*) | sin x— sin y= 1,5, 
leg, (x — y)=0,5; | x-y--Ž. 
S—71 


K ss plokštumoje pavaizduokite nelygybių sistemos sprendi- 
nių aibę: 


a) ;x-y<3, b)(y<a'+1, 


x-yzl, xX +y S4, 
y >20; y-x20. 
x+y<8; 


S—72* 


Raskite didžiausią funkcijos s(x; y)=3x+2y reikšmę, kai 
x+y<3, 
x+y21, 
x20, 
y20, 
y2 2x. 


S—73 


9-4V5 ši 9+4V5 


E aaa 2 = 
Apskaičiuokite 944/5 945 


2. Detalės, kurias darbininkas turėjo pagaminti pagal planą, sudaro 
ah A pagamint detalių skaičiaus. Kiek procentų darbininkas viršijo 
planą? 

3. Apskaičiuokite proporcijos 

1 1\./1 1 1 1. 
(G+01+ 5): (£+01-5)=(0,5 - $ +0,25- £):0,521 


nežinomąjį narį. 


S—74 


1. Traukinio greitis padidėjo nuo 75 iki 80 km/h. Kiek procentų 
sumažėjo laikas, per kurį traukinys nuvažiuos tą patį kelią? 

2. Parašykite lygtį tiesės, lygiagrečios tiesei y=3—0,5x ir einančios 
per tašką M (—1; 3). 


S—75 
1. Suprastinkite reiškinį 
at— bt . @—&@ b +ab?— b’ 
4a*—-2a+b-b* ' 2a-b 
2. Išspręskite lygtį 
5 x 18 
3-x + x+3 x*-9 
S—76 


1. Atlikite veiksmus: 
3 
a) AŽ b) 47,3: c) 74,9. 


2. Kambario ilgis 6,15 m, plotis 4,25 m, aukštis 3,2 m. Apskaičiuokite 
kambario tūrį. 


S—77 
1. Apskaičiuokite, naudodamiesi praktinėmis apytikslio skaičiavimo 
taisyklėmis: | 
a) ab-c; b) a—b+c, kai a763,09; bT7,6; c T0,059. 


2. Sudėkite ir nurodykite gautojo rezultato paklaidos rėžį ir santyki- 
nės paklaidos rėžį: x+y, kai x=6,32 +0,01; y=9,3 + 0,05. 


S—78 


1. Nurodykite funkcijos y=3x24+2x+ 1 kintamojo x reikšmių, su ku- 
riomis y<0; y>0, aibę. 

2. Kvadratinį trinarį x?4+9x4+ 18 išskaidykite dauginamaisiais (jeigu 
tai įmanoma). 


3. Parašykite kvadratinę lygtį, kurios šaknys yra skaičiai -5 ir — 3. 


S—79 


1. Aritmetinės progresijos pirmasis narys lygus 5,7, o skirtumas 0,8. 
Parašykite aritmetinės progresijos n-tojo nario formulę ir apskaičiuoki- 
te dvidešimties pirmųjų narių sumą. 

2. Apskaičiuokite begalinės geometrinės progresijos sumą, kai pir- 
masis narys lygus —4,5 ir vardiklis lygus —0,75. 

3. Raskite ribą: 


r 1—2n i Sn-4 n-3 
a) lim —7-—-; b) lim (57) 
no 216,5n noo 1-7 5+2n 


S—80 
1* Raskite ribą: 
. x? + 25 5 x?—9 
a) Ho x?—2x By i 3+x V 


2. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 


"ais b) f= S. 


In x 


a) f(x)=2xt— 4x 


3. Raskite funkcijos g (x)=(x3+ 1,5x2)** išvestinę, taikydami sudėti- 
nės funkcijos diferencijavimo formulę. 


S—81 


1. Raskite funkcijos y=4x4+ 8x?+5 didėjimo bei mažėjimo intervalus 
ir ekstremumus. 

2. Reikia pagaminti kūgio formos piltuvėlį, kurio sudaromoji /= 10 
cm. Koks turi būti piltuvėlio pagrindo spindulys, kad piltuvėlio tūris bū- 
tų didžiausias? 


S—82 
l. Parašykite funkcijos f(x) pirmykščių funkcijų bendrąją išraišką: 
a) f(x)=x3—2cosx; b) Toss 


pe 1 3x 
sin? x 1-x 


kai SE 


2. Apskaičiuokite linijų y=0, y=2x?+1,x=2, x=3 apribotos figūros 
plotą. 


S—83 


1. Išspręskite lygtis: 


a) 2cosžx+sinx=1; b) 2**1—5-27+2=0. 


2. Išspręskite nelygybes: 


T 


r 2o 
a) tg (+-5)>1: b) Ig(x*-x+8)>1. 


S—84 


1. Išspręskite lygtį Į/x+17-Vx+1=2. 
2. Išspręskite tiesinių lygčių sistemą 


x+ y+ z=8, 
x—2y+2z=7, 
2x— y+2z=10. 
3. Išspręskite sistemą 
| x? — y? = 56, 
log x — logy = 1. 
EE SETE EEEE E E 
S—85 


Ištirkite funkciją fo)=- 1 x- 1 ir nubraižykite jos grafiką, nau- 
dodamiesi išvestine. Parašykite grafiko liestinės lygtį taške, kurio abscisė 
Xy=ds 
———-— 1 ——1——— ——  -————>—> 

S—86* 


j ; 1 ; 

1. Parašykite harmoninio svyravimo x(1)= 5 cos (3r- z) diferen- 
cialinę lygtį. Nurodykite šio svyravimo amplitudę, dažnį ir pradinę fazę. 
2. Parašykite diferencialinės lygties y'= —3y sprendinių bendrąją iš- 
raišką. 


————eeZ7ąmąmEOEEEE 
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3 variantas 


S—48 
1. Patikrinkite, ar funkcija x (/)=sin 5 yra diferencialinės lygties x" = 
=— 3 x sprendinys. 


2. Parašykite harmoninio svyravimo x(t)=4 cos (V3 t+ 2) diferencia- 
linę lygtį. Nurodykite šio svyravimo amplitudę, dažnį ir pradinę fazę. 


S—49 
1. 3 paveiksle nubraižytas funkcijos 
f(x)=tg x grafikas intervale 1- r š f 


Atsakykite į klausimus: 

'a) Kokios kintamojo x rei šmių, su 
kuriomis f(x)=0; f(x)<0; (x)>0, 
aibės? 

b) Nurodykite x reikšmes (j''zu jos 
egzistuoja), su kuriomis funkcija / įgyja 
maksimumą arba minimumą. 

c) Kokie funkcijos f didėjimo (ma- 
žėjimo) intervalai? 

d) Kokia funkcijos / reikšmių sri- 
tis? 

e) Ar funkcija / yra apgręžiama? 


3 pav. 


S—50 


l. Raskite reikšmes: a) arccos ( — Ar b) sin (arcsin 0,1). 
2. Apskaičiuokite arctg (— I) +arccos (- I). 
=——————— ES LŽ S 
S—51 
Išspręskite lygtis: 
LLR z\_ V3. 
a) sin x— = b) cos (x+ =)= zs 
T Va 
c) tg (2+—5)=V 3. 
————————————————————————————1——————— —!L1S..,.Lu 
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Išspręskite nelygybes: 


ži ; b)tg (*-35)<577 


a) sin 2x > 


Išspręskite lygtis: 
a) tgx+3ctgx=4; b) sin (x+ 2) +c0s (x+ =)=0. 


Įrodykite tapatybes: 
a) 2 cos?2ß—cos 48=1; 
b) 4sin (30° +a) cos & = 1| +2 cos (60 —a). 


S—55 
1. Įrodykite, kad funkcija F yra funkcijos f pirmykštė funkcija inter- 
vale ]J— œ; O [, kai: 
1 
a) F(x)= —-x; =- ; 
) F@= Vi s=- S 
b) F(x)=sinžx+1; f(x)=sin 2x. 


2. Raskite funkcijos /(x)= —x+1 pirmykštę funkciją, kurios grafi- 
kas eina per tašką M (-2; —3). 


S—56 
si funkcijų f(x) ir g(x) pirmykštes funkcijas intervale 
Jil 


a) f()=2 sin Ž-5 cos 2; b) g(x)=V7xF 1. 


Apskaičiuokite integralą: 


Sr 


6 
a) J = dx; b) f cos x dx. 


1 r 


6 


Apskaičiuokite šių linijų apribotos figūros plotą: 


a) y=1—A2, v=0; b) y=sin2x, v=0, 0<x<Z. 


S—59 


2 N jėga ištempia spyruoklę 6 cm. Kokį darbą reikia atlikti norint iš- 
tempti šią spyruoklę 10 cm? 


S—60* 
Apskaičiuokite: 
4 
2 2 p 
x : x 
a) f (0-3) Er 
0 r 
6 
S—61 
1. Schemiškai pavaizduokite funkcijos y=51-* grafiką. 
2. Išspręskite lygtį 2*+2*-3= 18. 
3. Išspręskite nelygybę 3!*!+2< 27. 
S—62 


1. Nustatykite skaičiaus ženklą: 
a) loga 27: b) logo,s0,75. 


2. Raskite funkcijos y= N apibrėžimo sritį. 


3. Schemiškai pavaizduokite funkcijos y=log „(— x) grafiką. 


S—63 
1. Išspręskite lygtį Ig (2x+1)=0,5 1g (1—3x). 
x . b d 
2. Išspręskite nelygybę wor 


S-—64 | 


J. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 


a) f0)= 0,26 b) = (+) 

2. Parašykite funkcijos f(x)=e!7* grafiko liestinės lygtį taške, kurio 
abscisė x=1. į 

3. Raskite funkcijos f (x)=(x— I) e**! didėjimo ir mažėjimo intervalus. 


2x+0,5 


S—65 
1. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 
a) f(x)=In(1—0,2x); b) f(x)= log, (x? -2V x). 


2. Parašykite funkcijos f (x)=10g5 (x+3) grafiko liestinės lygtį taške, 
kurio abscisė x4= I. 


3. Raskite funkcijos f (x)=x? log, x didėjimo ir mažėjimo intervalus. | 


S—66 


0,5 


i pirmykštę funkciją intervale 


1. Raskite funkcijos f(x)= 
L, 
jar]: 


2. Apskaičiuokite f “2 


S—67 


I. Raskite funkcijos y= ( A VŽ, x-2? pirmykštę funkciją. 


x 


2, Išspręskite lygtį V4+x- V5=x=2V2. 


S—68 
1. Išspręskite lygčių sistemą 
| 4x+3y=9, 
y=—2x+5 


ir sprendimą pavaizduokite geometriškai. 
2*. Išspręskite lygčių sistemą (m — parametras) 
3x —9y=2, 
| —2x+6y=m. 
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. S—69 
Išspręskite lygčių sistemą 
x, — 2x, +2x;= 13, 
3x, + 2x,- 10x4= — 33, 
= 2x +X + 5x3 = 7. 
l | $—70 
Išspręskite lygčių sistemą: 
a) adis b)* 5 A | 
cos? x +co0sž y=, 
logs (x +y)=2; 2 
x+y= A A 
S—71 


„eisų plokštumoje pavaizduokite nelygybių sistemos sprendinių 
aibę: 


a) (x+2y<7, b) (yzl, 
x+2y23, x? +y? <9, 
yz2x+l, x+y20. 
y<3x; . 


S—72* 
Raskite didžiausią funkcijos s(x: y)=4x+3y reikšmę, kai: 
x+y<5, 
x+y21, 
x22y-4, 
X<y+2, 
xz0. 


: S—73 
PESE EOR a ss 
noat Vs- yV2  V7+V2  VT-V5` 
2. 525 cm ilgio lystelė padalyta į dvi dalis taip, kad pirmoji dalis 25°/, 
trumpesnė už antrąją. Koks kiekvienos dalies ilgis? . 
1,2: 0,375—2 _0,016:0,12+0,7 
A d ena re 


655 1537+08 


l. Apskaičiuokite 


3. Apskaičiuokite proporcijos je- 


žinomąjį narį. 
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7————————————————————— 


S—74 


1. Iš 20% valgomosios druskos tirpalo išgaravo 25%, jame buvusio 
vandens. Kokia naujai gauto tirpalo koncentracija? 

2. Parašykite lygtį tiesės, lygiagrečios tiesei y= 1 —3x ir einančios per 
tašką M (3; —1). 


S—75 
1. Suprastinkite reiškinį 
1 
( L _ Vy L (22 _ an 
aty Nys F P 
as i . 3y So 8 
2. Išspręskite lygti D2 yr pyg 7. 
S—76 


1. Atlikite veiksmus: 
3 
a) 120R, b) V377; o) 2,54. 


2. Apskaičiuokite 45,6 cm ilgjo strypelio masę, kai medžiagos, iš kurios 
pagamintas strypelis, tankis lygus 7,8 g/cmš, o skerspjūvio plotas 37,2 cm?. 


S—77 
1. Apskaičiuokite, naudodamiesi praktinėmis apytikslio skaičiavimo 
taisyklėmis: 
a) ab+c; b) a+b-c, kai a247,31; b70,6; c =70,038. 


2. Sudėkite ir nurodykite gautojo rezultato paklaidos rėžį ir santykinės 
paklaidos rėžį: x+y, kai x=5,39 +0,02; y=6,2 +0,07. 


S—78 


1. Nurodykite funkcijos y=6x24+5x4+1 kintamojo x reikšmių, su 
kuriomis y<0, y>0, aibę. 


2. Kvadratinį trinarį 4x*4+20x+25 išskaidykite dauginamaisiais (jei- - 


gu tai įmanoma).. 
1 


3. Parašykite kvadratinę lygtį, kurios šaknys yra skaičiai -5 ir 2: 
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S—79 

1. Apskaičiuokite aritmetinės progresijos (a,) pirmąjį narį ir skirtumą, 
kai a5;=8, a,,= 17. 

2*. Apskaičiuokite begalinės geometrinės progresijos sumą, kai a,= 


NET 

3. Raskite ribą: 

i "Ei 
a) Im Garo 8 in gg 

S—80 

1. Raskite ribą: 

. x —xX 2 2—4 3 
a) lim ——:; b) lim Et? 
pan xX +x Jo (x—1)(x+4) ` 


2. Raskite funkcijos A(x) išvestinę: 


a) h(x)=4x*-2xV5 +x; b) A(x)= Z > 


X 3. Raskite funkcijos f (x)=sin? 3x išvestinę, taikydami sudėtinės funk- 
cijos diferencijavimo formulę. 


———————————————————————————————————————————2————72——— 

S—81 

l. Raskite funkcijos y=x*+4x3— 8x*4+3 didėjimo bei mažėjimo inter- 
valus ir ekstremumus. 


2. „Reikia Pagaminti uždarą ritinio formos baką, kurio tūris V. Koks 
turi būti pagrindo spindulys, kad bako gamybai būtų sunaudota mažiausiai 
medžiagos? 


S—82 


1. Funkcijos /(x)=x3+1 — —2—— grafikas eina per tašką M (0; —2). 
Raskite šios funkcijos pirmykštę funkciją. 
2dx 


2. Apskaičiuokite integralą ———-, 
0 sin? (2x+ A 


3. Apskaičiuokite kreivių »=Ž, x+y=6 apribotos figūros plotą. 
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S—83 


1. Išspręskite lygtis: 
a) cos 3x—cos x=2 sin 2x; b) 9*-143*+2=90. 


2. Išspręskite nelygybes: 
a) 4sin (2x+ 5) cos (2x+5)> - l; 


b) Ig? x+lgx—2<0. 


SO OSE 2 i 


S—84 


1. Išspręskite lygtį \V2x-—4 -Vx+5 =1. 
2. Išspręskite tiesinių lygčių sistemą 
5x- 10y +3z=5, 
x-5y+227=- 15, 


2x+ 5v- 3z=1. 
3. Išspręskite sistemą 
X p 13 
| PUB B 
| x+y=5 


S—85 


Ištirkite funkciją /(x)=- = 9 ir nubraižykite jos grafiką, naudoda- 

+ — į S . TA 

miesi išvestine. Parašykite grafiko liestinės -lygtį taške, kurio abscisė 
X= = | . 


e o ( (-("U"U"" 


S—86* 


. T . 
1. Parašykite harmoninio svyravimo x (t)=3 cos (x-3) ateren- 
cialinę lygtį. Nurodykite šio svyravimo amplitudę, dažnį ir pradinę 


fazę. . . . . . 
2. Raskite diferencialinės lygties y'= —2y sprendinį, kuris tenkintų 


sąlygą y (I)=e*. 
=—1 111 a > 
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4 variantas 


S—48 
l. Patikrinkite, ar funkcija x (r)=sin5/ yra diferencialinės lygties 
x” (t)= — 25x (t) sprendinys. 


2. Parašykite harmoninio svyravimo x (t) = 3 cos (V2r — I) diferencia- 
linę lygtį. Nurodykite šio svyravimo amplitudę, dažnį ir pradinę fazę. 


S—49 


l. 4 paveiksle nubraižytas funkci- 
jos f(x)=ctg x grafikas intervale JO; x[; 
Atsakykite į klausimus: 

a) Kokios kintamojo x reikšmių, su 
kuriomis /(x)=0; /(x)>0; f(x)<0, 
aibės? 

b) Nurodykite x reikšmes (jeigu jos 
egzistuoja), su kuriomis funkcija / įgyja 
maksimumą arba minimumą. 

c) Kokie funkcijos f didėjimo (ma- 
žėjimo) intervalai? 

d) Kokia funkcijos f reikšmių sritis? 

e) Ar funkcija f yra apgręžiama? 4 pav. 


S—50 


l. Raskite reikšmes: a) arcsin (-3): 


2 b) cos (arccos (—0,3)). 


1 


2. Apskaičiuokite arctg (-V3)+arccig A“ 


Išspręskite lygtis: 


a) cos x= — EB, b) sin (+- 5)=1; c) ig (3x+2)- —- 
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Išspręskite nelygybės: 
a) cos 3X< 4 > b)tg (2x+2)> -V3. 


Išspręskite lygtis: 


*a) ctgx= —4—-3tgx; b) V3 sin (x— 5)+3c0s (+- 3) 


|| 
> 


S—54 
Įrodykite tapatybes: 
a) 2 sin? 2y +cos 4y=1; b) 4cos (x + 60°) cos x = 1 +2 sin (30° — 2%). 


S—55 


l. Įrodykite, kad funkcija F yra funkcijos f pirmykštė funkcija inter- | 


vale JO; oo[, kai: 


4 
a) F(x4)=Vx -2, f6)=— 
AV x 


b) F(x)=3—cosžx, f(x)=sin 2x. 


2. Raskite funkcijos A (x)=1 —4x pirmykštę funkciją, kurios grafikas 


eina per tašką M (-1; 9). 


S—56 


Raskite funkcijų /(x) ir g (x) pirmykštes funkcijas intervale ] 3 : 0 [: 
a) f=; sin a +4 cos J; b) g (x)= V 6x -2. 


S—57 
Apskaičiuokite integralą: 


af ya dx; b) 


sin xdx. 


e= nuy 
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a an NT Aa i 


S—58 
Apskaičiuokite šių linijų apribotos figūros plotą: 


T 


a) y=X, x=-1, y=0; F- 


b) y=cos0,5x, y=0, -7<x< - 


S—59 


4 N jėga suspaudžia spyruoklę 4 cm. Kokį darbą reikia atlikti norint 
suspausti šią spyruoklę 2 cm? 


S—60* 
Apskaičiuokite: 
kd 
e (4x+1)? P d. 
x+1) P x 
a) f 3 dx; b) f cos? 3x 
1 0 
S—61 
1. Schemiškai pavaizduokite funkcijos y=0,2!-* grafiką. 
2. Išspręskite lygtį 3744. 3*+1= 13, 
3. Išspręskite nelygybę 3x2 > 98. 
S—62 
l. Nustatykite skaičiaus ženklą: a) 10g54; b) logi 0,9. 
3 
2 s ši 4 x 4 as e 
2. Raskite funkcijos ET apibrėžimo sritį. 
3. Schemiškai pavaizduokite funkcijos y=1g |x | grafiką. 
S—63 
1. Išspręskite lygtį Ig (x— 1)=0,5 Ig (I +1,5x). 
2. Išspręskite nelygybę LZ z0. 
31 


1. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 
a) f(4)= 3613 b) f(x) 140276 


2. Parašykite funkcijos f(x)=e!** grafiko liestinės lygtį taške, kurio ` 


abscisė x= — 1. 
3. Raskite funkcijos f (x)=(x+ 1) e*-1 didėjimo ir mažėjimo intervalus. 


S—65 | 


1. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 


a) f(x)= In (2-5 xii b) f(x) =l0g, (+ 


ral 


2. Parašykite funkcijos f (x)=log,(2x+ I) grafiko liestinės lygtį taške, | 


kurio abscisė x,= 1. 


3. Raskite funkcijos f(x)=1gž (x+1)—-Ig (x+1) didėjimo ir mažėjimo | 


intervalus. 


S—66 | 


1. Raskite funkcijos y= P pirmykštę funkciją intervale | 5; æf. 


-27 
2. Apskaičiuokite f 


dx 
xlin9 ’ 


i Rasķite funkcijos sœ=(4) + 


2. Išspręskite lygtį V8 +x: \V8-x=x. 


77) pirmykštę funkciją. 


1. Išspręskite lygčių sistemą 
3x+2y=7, 
| y=-—l,5x—2 
ir sprendimą pavaizduokite geometriškai. 
2*. Išspręskite lygčių sistemą (m — parametras) 
x-l,5y=2, 
3x—3my=3. 


S—67 | 


S—69 


1. Išspręskite lygčių sistemą 
—X1.+3x,4+ 2x,=3, 
2x1 — 5x;+4x,=3, 
3x — 10x, — 14x; = — 18. 
S—70 
Išspręskite lygčių sistemą: 
a) | log; x +108;y=2+10g,3, b)* sin?x+sin? y= L, 
logo.s (x —y)=0; £ m 
x+y= 7 
S—71 


-Koordinačių plokštumoje pavaizduokite nelygybių sistemos sprendinių 
aibę: 


a) ( 2x+y<10, b) (vZzx*-1, 


2x+y>7, v<8, 
y<2x-3, 3x+2y20. 
Uy<0,5x; 
S—72* 
Raskite funkcijos s(x; y)= —3x+2y mažiausią reikšmę, kai: 
Xx-ys<Sl, 
x+y<9, 
x-2y<0, 
x20, 
y20. 
S—73 


1 3 4 
VT-vs  Vs-V3  Vi+V3 
2. 436 cm ilgio lystelė perpjauta į dvi dalis taip, kad pirmoji dalis 18°% 
ilgesnė už antrąją. Koks kiekvienos dalies ilgis? | 
3. Apskaičiuokite proporcijos nežinomąjį narį: 


1. Apskaičiuokite 


11 
n | 9 E — 0,945 : 0,9) 
10,5-0,24—15,15:7,5 S 3, 
274597 


ai 33 


S—74 
1. Iš 250, valgomosios druskos tirpalo išgaravo - jame buvusio 
vandens. Kokia naujai gauto tirpalo koncentracija? 


2. Parašykite lygtį tiesės, lygiagrečios tiesei y=2+3x ir einančios per 
tašką M (2; —4). 


S—75 
1. Suprastinkite reiškinį 


S A 


2. Išspręskite lygtį 
8 3y 8 


23y | BT PI 


S—76 

1. Atlikite veiksmus: 
a) 1710427. 
42,54 | 


b) 5,323; c) 166,2. 


2. Ritinio pagrindo spindulys lygus 3,17 dm, o aukštinė lygi 2,0 dm. 
Apskaičiuokite ritinio tūrį. 


S—77 
1. Apskaičiuokite, naudodamiesi praktinėmis apytikslio skaičiavimo 
taisyklėmis: 
a) a—bc; b) b+c-a, kai a714,82; bx7; cT71,9. 
2. Atimkite ir nurodykite gautojo rezultato paklaidos rėžį ir santykinės 
paklaidos rėžį: 
x-y, kai x=7,6+0,2; y=4,4+0,1. 


S—78 


1. Nurodykite funkcijos y=8x2—2x— I kintamojo x reikšmių, su ku- 
riomis y<0, y>0, aibę. i 

2. Kvadratinį trinarį 9x?— 10x+1 išskaidykite dauginamaisiais (jeigu 
tai įmanoma). 

3. Parašykite kvadratinę lygtį, kurios šaknys yra skaičiai -4 ir L. 
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S—79 

1. Apskaičiuokite aritmetinės progresijos (a,) pirmąjį narį ir skirtumą, 
kai a,=8, a= — 5. 

2*. Apskaičiuokite begalinės geometrinės progresijos sumą, kai pirma- 

sis narys lygus LS ir antrasis narys lygus 2 


17 19 
3*. Raskite ribą: 
L 3n-9 | ; V2n+5 
i Sa 


S—80 
1*. Raskite ribą: 
a 2x3 — 3x? ; x?—x—6 
a im aa DU G 


2. Raskite funkcijos A (x) išvestinę: 


a) Kh(x)=5xV3—4x2—34; b) h= —— 


cos x | 
3. Raskite funkcijos /(x)= cos? 3 išvestinę, taikydami sudėtinės funk- 
cijos diferencijavimo formulę. 


S—81 


1. Raskite funkcijos y= — xt + 8x3— 16x2+9 didėjimo bei mažėjimo in- 
tervalus ir ekstremumus. 

2. Reikia pagaminti ritinio formos atvirą baką, kurio talpa V. Koks tu- 
ri būti pagrindo spindulys, kad bako gamybai būtų sunaudota mažiausiai 
medžiagos? 


S—82 
1. Funkcijos f(xX)=Vx+c0s 2xx grafikas eina per tašką M (1; 3). 
Raskite šios funkcijos pirmykštę funkciją. 
2. Apskaičiuokite integralą 


r 
24 


dx 
0 cos? (2x + 2) 


3. Apskaičiuokite linijų ys: x+y=8 apribotos figūros plotą. 


S—83 
1. Išspręskite lygtis: 
a) sin 3x+sinx=2sin 2x, b) Igžx?—Ig x*=6. 
2. Išspręskite nelygybes: 
a) cosžx—sinžx > Li b) 4*—2**1—-8<0. 
S—84 
I. Išspręskite lygtį | 3x +1-Ų2x—-1=1. 
2. Išspręskite tiesinių lygčių sistemą 
x+2y-3z=4, 
x+4y+9z= 20, 
Xx+8v—277= —8. 
3. Išspręskite sistemą 
Í xy+x+y= l, 
lert? = 2. 
S—85 


4+ x 
miesi išvestine. Parašykite grafiko liestinės lygtį taške, kurio abscisė 
X.=0. 


Ištirkite funkciją /(x)= ir nubraižykite jos grafiką, naudoda- 


S—86* 


2r - 

1. Parašykite harmoninio svyravimo x)= cos (5+7) dife- 
.rencialinę lygtį. Nurodykite šio svyravimo amplitudę, dažnį ir pradinę 
fazę. 

2. Raskite diferencialinės lygties v= L y sprendinį, kuris tenkintų 


sąlygą y (—2)=02. 
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į 
į 
| 
“ 
1 


E=——----- 


5 variantas 


S—48 

1. Parašykite diferencialinės lygties y=-Ž y sprendinių bendrąją 
išraišką. 

2. Parašykite harmoninio svyravimo x (t)=2 sin < diferencialinę lyg- 


tį, Nurodykite šio svyravimo amplitudę, dažnį ir pradinę fazę. 


S—49 


5 paveiksle nubraižytas funk- 
cijos f(x)=sin x grafikas inter- 
vale | -= ; z]. Atsakykite į 
klausimus: 

1. Kokios kintamojo x reikš- 
mių, su kuriomis f(x)=0, 
f(x)<0, f(x)>0, aibės? 

2. Nurodykite x reikšmes: 
(jeigu jos egzistuoja), su kurio- 
mis funkcija f įgyja maksimu- 
mą arba minimumą. 

3. Kokie funkcijos f didėjimo (mažėjimo) intervalai? 

4. Kokia funkcijos f reikšmių sritis? 

5. Ar funkcija f yra apgręžiama? 


5 pav. 


S—50 
1. Raskite reikšmes: 
a) arccos E —arcsin l; b) arcsin (sin 110°). 


2. Žvaigždutę pakeiskite lygybės arba nelygybės ženklu, kad gautu- 
mėte teisingą teiginį: 
arcsin (— I)xarctg (— I). 


S—51 
Išspręskite lygtis: 
les i =. VŽ. LA p 
a) tgx =ar b) sin (++5)= 71 c) cos (3x-F)=~1. 
37 


S—52 
Išspręskite nelygybes: 
„X 
a) sin > < — vz ; b)tg (ž-1)< —-1. 
r S—53 
Išspręskite lygtis: 
a) cos? x—3sinx—3=0; b) sin2x=2ļ/3 sin? x. 
S—54 
Įrodykite tapatybes: 
2 x á 
) cos24 _ 1-tg4, 288. 7 7906 „X 
Ima“ T D —— SE g 
2sin —-—sina 
2 
S—55 


1. Ar funkcija F yra funkcijos f pirmykštė funkcija intervale Z: 


a) FC) Vx- 142 70= > i II li 


b) FG)=3x2—1; f(5)=A3; I=]-0; of? 
2. Raskite funkcijos A (x)=sin x pirmykštę funkciją H (x) tokią, kad 


T 
l S—56 
Raskite funkcijų F(x) ir g (x) pirmykštę funkciją: 
a) F(x)=sin(1,5x—1)+ x; b) g(x)= 05 +5, 
S—57 


Apskaičiuokite integralą: 


T 


8 3 Ey 
a) | sVaždx; b) f oiy dx. 
1 0 


cos? x 


e E EPP PE EE END TT PE 
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S—58 
Apskaičiuokite šių linijų apribotos figūros plotą: 


a) y=x?, y=4x—3; b) y=|sina|, »=0, z<x< 1] T. 


| S—59* 


Taškas juda tiese taip, kad jo greitis laiko momentu lygus v (1) = 10:— 
— 0,0087? (£). Apskaičiuokite kelią, kurį taškas nuėjo per laiką nuo 
t=10s iki 7=20 s, ir taško pagreitį kelio pabaigoje. 


S 60* 
Apskaičiuokite: 


a) f (1+ 3) dx; b) 


-il 


(cos (x+ F) -sin? (x+ 3) dx. 


“al r 


1. Schemiškai nubraižykite funkcijos y=37* grafiką. 
2. Išspręskite lygtį 0,5*-** + 3-0,251-*=7. 
1 2 
3. Išspręskite nelygybę 252* El 21953, 
S—62 


1. Nustatykite skaičiaus ženklą: a) l0go,34; Ig3-4- 


1 
10815 (x— 3) 


3. Schemiškai nubraižykite funkcijos y=lg V x grafiką. 


2. Raskite funkcijos y= +V7-x apibrėžimo sritį. 


S—63 


1. Išspręskite lygtį 10g5,64—10g;,8= 3. 
2. Išspręskite nelygybę Ig (x- 1)?> 0. 
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S—64 
1. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 
PERE 1 \0,5x+1 
a) f =e; b) f (+) 


2. Parašykite funkcijos f(x)=e*+e7* grafiko horizontaliosios liestinės 
lygtį. 
3. Raskite funkcijos f(x)=e?*-? pirmykštę funkciją. 


S—65 
1. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 
3 
a) f(x) =ln (x3 — 2x? +1); b) /(x)=logy>V3— 2x. 


2. Su kuria a reikšme funkcijos y=a In (3x— I) grafiko liestinė taške, 
kutio abscisė x„=2, sudaro su abscisių ašimi 45° kampą? 
3. Raskite funkcijos f(x)=1nžx—3 In x ekstremumus. 


S—66 


Raskite funkcijos f(x)= 
eina per tašką M (2; 4). 


L pirmykštę funkciją, kurios grafikas 


x- 


1 
2. Su kuriomis a reikšmėmis integralas J2 turi prasmę? 


a 


S—67 
1. Raskite funkcijos f(x)=xV? +x Y? pirmykštę funkciją. 
2. Išspręskite lygtį Vx*+3x+ 3=2x+1. 


S—68 
1. Išspręskite lygčių sistemą 
y-x=3, 
| 2y+x=1 
ir sprendimą pavaizduokite geometriškai. 
2*. Išspręskite lygčių sistemą (m — parametras) 
x-y=l, 
mžx-y= "m. 
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S—69 
Išspręskite lygčių sistemą 
x+y4+42=I, 
—3x—y+2z=27, 
x+5y-Z=-5. 
l ; S—70 
Išspręskite lygčių sistemą: 
a) l 3*. 2 = 576, b)* ( sinx+sin y=0,5, 
logy5 (Y—x)=4; EI 
S—71 
Koordinačių plokštumoje pavaizduokite nelygybių sistemos sprendinių 
aibę: 
a) (x+y-220, x*+)*<9, 
-x+y+3>0, | x24+) 51, 
2x+3y-520, yzx+l. 
y20,; 
S—72* 
Raskite didžiausią funkcijos s(x, y)=4x4+2y reikšmę, kai 
x-3y2 —9, 
2x+3y< 18, 
2x—y< l0, 
xz0, 
y20. 
S—73 


1. Apskaičiuokite (4+ VI5(V10-V/6)- V4 - V15. 

2. Viename automobilių parke yra 250 mašinų, iš jų 247, — savivar- 
čių, antrame — 150 mašinų, iš jų — 8%, savivarčių. Kiek procentų bendro 
abiejų parkų mašinų skaičiaus sudaro savivarčiai? 

3. Raskite x iš proporcijos: 


0,125x 


(2-2 . „T 0,675 - 2,4 —0,02 " 
24 a 16 
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S—74 
1. Trikampio kraštinės proporcingos skaičiams 3, 4, 5. Ilgiausioji 
kraštinė 3,6 cm ilgesnė už trumpiausiąją. Apskaičiuokite trikampio peri- 
metrą ir plotą. 
2. Išspręskite nelygybių sistemą 


| 1,25x — 0,12 > 0,3x + 0,07, 


1-x20,5x-4. 
S—75 
l. Suprastinkite reiškinį 
2 1 
1 3 3 
- 4b? a” 4 a` 2 1 
„+A-— O —— —+35 
Va-b Važ- p? Va+6 Va-6 
2. Išspręskite lygtį 
S LS 
y-  y+2 yl’ 
S—76 
1. Atlikite veiksmus: 
3 
a) 33,8-25,4- 69,61; b) 52,5; co) 30L. 
2. Apskaičiuokite proporcijos 2-0 nežinomąjį narį. 
S—77 


l. Apskaičiuokite, naudodamiesi praktinėmis apytikslio skaičiavimo 
taisyklėmis: 

a) ab+c; b) a— (b+c), kai az21, 42; bT1,8; CT61,4. 

2. Sudėkite ir nurodykite gautojo rezultato paklaidos rėžį ir santykinės 
paklaidos rėžį x+y, kai x=9,5+0,2; y=8,9 + 0,08. 


S—78 
l. Nurodykite funkcijos y =5x?+26x+5 kintamojo x reikšmių, su ku- 
riomis y>0, y<0, aibę. 
2. Kvadratinį trinarį 2x*— 5x-— I išskaidykite dauginamaisiais (jeigu tai 
įmanoma). 
3. Parašykite kvadratinę lygtį, kurios šaknys yra skaičiai y7-1ı ir 


VT +1. 
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S—79 


1. Apskaičiuokite aritmetinės progresijos (a„) narių skaičių, kai d= — 3, 
a,=2, S,= — 208. 

2*. Apskaičiuokite begalinės geometrinės progresijos sumą, kai progre- 
sijos pirmasis narys lygus 2 ir trečiasis narys lygus 0,5. 

3. Raskite ribą: 

a) lim ŽZĖZ-4. b) lim (| J) 


aoao 3,33—0,87? 


S—80 
1*. Raskite ribą: 


(2x+1)(x+3) 


3 
a) lim Vx+8; b) foa= im erre 


x—>0 


2. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 
a) @=(/2 xt -3x7 )e*; b) f(x)=log:(x— 1)+ 


3. Raskite funkcijos /(x)=(x3+1)307 išvestinę, taikydami sudėtinės 
funkcijos diferencijavimo formulę. 


x+2 
x-1 ’ 


S—81 
2 
l. Raskite funkcijos /(x)= — 
ir ekstremumus. 
2. Į pusrutulį, kurio spindulys 3, įbrėžtas kūgis taip, kad kūgio viršūnė 
yra pusrutulio centre. Su kuria pagrindo spindulio reikšme šio kūgio tūris 
didžiAusias? 


didėjimo bei mažėjimo intervalus 


S—82 


1. Parašykite funkcijos f()=xXV*- 3x3 + -= pirmykštės funkci- 


+2 
jos bendrąją išraišką. 
2. Apskaičiuokite integralą 
= 


o 2 į sin ax 
J (cos j in 5) dx. 
i 


3. Apskaičiuokite linijų y=4+3x—x2, y=x+ 1 apribotos figūros plo- 
tą. 


S—83 
I. Išspręskite lygtis: 
a) costx—sin'x=sin4x; b) 2**14+0,5*-1=5. 


2. Išspręskite nelygybes: 


a) tg? (2x- Jek b) yay, 


S—84 


1. Išspręskite lygtį V3x+ 4+ Ļ\x-4= 2x. 

2. Išspręskite lygčių sistemą 
x+y+5x=-7, 
x+y+z=l; 
x+3y+z=5. 

3. Išspręskite sistemą 
i (x — y) xy = 30, 

(x+y)xy= 120. 


S—85 


Ištirkite funkciją /(x)=x1— 2x*+5 ir nubraižykite jos grafiką, naudo- 
damiesi išvestine. Parašykite grafiko liestinės lygtį taške, kurio abscisė x= 


=-l. 


S—86* 


I. Raskite diferencialinės lygties y" = — 3y sprendinį, kuris tenkintų šias 
sąlygas: y (0)=2; y'(0)=6. Nurodykite šio svyravimo amplitudę, dažnį 
ir pradinę fazę. 

2. Parašykite diferencialinės lygties y'= -V2y sprendinių bendrąją 
išraišką. 
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f(x)<0, aibės? 


6 variantas 


S—48 
1. Parašykite sprendinius diferencialinės lygties y" = — 4y, kurios ampli- 
tudė A=4 ir pradinė fazė 9=7. 


2. Įrodykite, kad lygtis x (+) =3 sin 3/ reiškia harmoninį svyravimą, ir 
parašykite šio svyravimo diferencialinę lygtį. 


6 paveiksle pavaizduotas funk- 
cijos f(x)=cos x grafikas intervale 


[-Z: z]. Atsakykite į šiuos 
klausimus: 


1. Kokios kintamojo x reikš- 
mių, su kuriomis f(x)=0, f(x)>0, 


2. Nurodykite x reikšmes (jeigu 
jos egzistuoja), su kuriomis funk- 
cija f įgyja maksimumą arba mi- 6 pav. 
nimumą. 

3. Kokie funkcijos f didėjimo (mažėjimo) intervalai? 

4. Kokia funkcijos f reikšmių sritis? 

5. Ar funkcija f yra apgręžiama? 


S—50 


1. Apskaičiuokite reikšmes: 

a) arctg l — arccos TŽ , b) arccos (cos (— 12*)). 

2. Žvaigždutę pakeiskite lygybės arba nelygybės ženklu taip, kad gau- 
tumėte teisingą teiginį: 


arccOs I «*arcctg I. 


Išspręskite lygtis: 
a) tgx= = | 36 b) cos (5 -x)= —l; œ)sin (š + z)= ya . 
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S—52 
Išspręskite nelygybes: 
a) tg3x<l; b A a 
) tg 3x ) cos (2x =) ra 
S—53 
Išspręskite lygtis: 
a) sinžx—3cosx—3=0; b) 2sinžx-— V 3sin 2x=0. 
S—54 
Įrodykite tapatybes: 
cos24 _ l+tga , sin 2x— 2sin a a 
) l—sin2x  l-tga ? b) sin 2x+2sin% -tg pA 
S—55 


l. Ar funkcija F yra funkcijos f pirmykštė funkcija intervale 7: 


a) F(x)=2V 1+x+1, f6)= = I=]-1: AĮ: 
b) Fœ@ =x- , f(64)=4x-2V 3; 1=]0; o|? 


Vx 
2. Raskite tokią funkcijos A (x)=cos x pirmykštę funkciją H (x), kad 


i 


I 


S—56 
Raskite funkcijos f(x) ir g(x) pirmykštę funkciją: 


a) f(x)= cos 1,5) +V x41; b) g= yaa Ž 


S—57 
Apskaičiuokite integralą: 


m 
3 
| dx 
d | gre 
r 4 
4 


j 
i 


S—58 
"Apskaičiuokite šių linijų apribotos figūros plotą: 
a) y=2x?, y=x+1: 


b) v=|cos x|, »=0, Z<x< 


S—59* 


Taškas juda tiese taip, kad jo greitis laiko momentu r lygus v (t)=t?— 1+ 
+ l. Žinoma, kad pradiniu momentu 7=0 taško koordinatė lygi — I. Kokia 
taško koordinatė ir pagreitis laiko momentu 17 


S—60* 
Apskaičiuokite: 
3n 
o H 
a) Í SD dx; b) J 12 sin (Z->) cos (ž-x) dx. 
-1 x 
EJ 
S—61 
l. Schemiškai pavaizduokite funkcijos x=(3) grafiką. 
2. Išspręskite lygtį 3-2*+1—6-2*71= 12. 
4 l 1 
— -+— 
3. Išspręskite nelygybę 2“ >87 7. 
S—62 


I. Nustatykite skaičiaus ženklą: a) logy5+3: b) log, 3 + log, 0,9. 


2. Raskite funkcijos £(x)= =— 


e . „mv . 
— / 3—x apibrėžimo sritį. 
Ogo. (X + 2) + P ! 


3. Schemiškai nubraižykite funkcijos y=Ig grafiką. 


S—63 


1.. Išspręskite lygtį logo, 9 +10g5, 3=3. 
2. Išspręskite nelygybę log, (x +2)* > 0. 
T 
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S—64 


. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: a) f(x)=6477*; b) f()=4273*, 


2 Parašykite funkcijos f(x)=e* —e"* grafiko EA lygiagrečios tiè- 
sei y=2x+1, lygtį. 
3. Raskite funkcijos f(x)=e779** pirmykštę funkciją. 


S—65 
1. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: ' 


4 
b) /(x)=logy > 4-0,lx. 
2. Su kuriomis a reikšmėmis funkcijos y=a In (2— 3x) grafiko liestinė 


taške, kurio abscisė x= — I, sudaro su abscisių ašimi 60° kampą? 
3. Raskite funkcijos /(x)=logį x—2 logž x+2 ekstremumus. 


a) f(x)=1In(x*-—- 3x? + x); 


S—66 


. Funkcijos f (x)= -= grafikas eina per tašką M (0; 3). Raskite 


šios E pirmykštę funkciją. 


a 
2 ; EE EE TT dx . 
2. Su kuriomis a reikšmėmis integralas | Zz turi prasmę? 
J 


S—67 
I. Raskite funkcijos f(x)=xV3 +x pirmykštę funkciją. 
2. Išspręskite lygtį x— 1 = |/ 2x2—3x—5. 
S—68 
o y-3x=3, s PER 
l1. Išspręskite lygčių sistemą ir sprendimą pavaizduoki- 
3y—9x=9 


te geometriškai. 
2*. Išspręskite lygčių sistemą (m — parametras) 
x+mžy=m, 
! x+4y=-2. 


| 
f 
j 
| 


S—69 
Išspręskite lygčių sistemą 
x—2y+z=—4, 
—4x+3y+6z=13, 
5x — 8y +z= —3. 


S—70 
Išspręskite lygčių sistemą: 
a) ( 3*-27=972, b)* { cosx+cosy= — 0,5, 
Po x-y= Z. 
S—71 
Koordinačių plokštumoje pavaizduokiie sistemos sprendinių aibę: 
a) (x20, b) ( x*+y*<16, 
3x+2y+1720, (x- I)*+y*>4, 
3x+2y-6<0, yšxil. 
x-y+2720, 
x-y-2<0. 
S—72* 
Raskite funkcijos (x; y)=2x—3y mažiausią reikšmę, kai 
4x — 5y < 20, 
2x+y26, 
2x+3y<21, 
x20, 
y20. 
S—73 


1. Apskaičiuokite Ų3 V5-G6+V5) (V 10- V 2 


2. Vienoje krūvelėje yra 24 sąsiuvinių, iš jų 32% — langeliais, o ki- 
toje krūvelėje — 210 sąsiuvinių, kurių 20% — Langoliais, Kiek procentų 
visų sąsiuvinių sudaro sąsiuviniai langeliais? 

3. Raskite x iš proporcijos: 


1 1 
1-5 (22-14) ios 2 3.1 
( T 5 71473 


x 23 49 | 


| 
s—74| 
| 1. Trikampio kraštinės proporcingos skaičiams 3, 4, 5. Ilgiausioji kraš- 
tinė 2,4 cm trumpesnė už kitų dviejų kraštinių ilgių sumą. Apskaičiuokite 
trikampio perimetrą ir plotą. 
2. Išspręskite nelygybių sistemą 
3,4x — (x + 0,6) < 0,6x, 


3,5— x +2,5(2x—2,4)> 0,5x— 13. 


, S—75 
1. Suprastinkite reiškinį 
1 3 
3 : 2 
= > “4 T 
2a+ Vb b?—4a?  2a—-b?  2a+b° 
s s M- 2 l 
2. Išspręskite lygtį 17 + TT 
S—76 
1. Atlikite veiksmus: 
3 
a) 22,7-73,9-45,82; b) V 268; o $. 
2. Raskite proporcijos AS nežinomąjį narį. 
x 669 
S—77 


1. Apskaičiuokite, naudodamiesi praktinėmis apytikslio skaičiavimo 
taisyklėmis: 

a) a:b+c; b)a-(b-c), kai a=46,76; b=12; cz52,1. 

2. Atimkite ir nurodykite gautojo rezultato paklaidos rėžį ir santykinės 
paklaidos rėžį x— y, kai x=7,3 +0,07; y=2,2 +0,3. 


S—78 
„ 1. Nurodykite funkcijos y=6x?+37x+6 kintamojo x reikšmių, su ku- 
riomis y <0, y>0, aibę. 
2. Kvadratinį trinarį 3x*—4x—2 išskaidykite dauginamaisiais (jeigu 
tai įmanoma). 
3. Parašykite kvadratinę lygtį, kurios šaknys yra skaičiai V 6— 2 ir 


V6+2. 
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S—79 


1. Raskite aritmetinės progresijos (a,) narių skaičių, kai a,=48, a= 
=44, S,= 300. 
2*. Apskaičiuokite begalinės geometrinės progresijos sumą, kai pir- 


masis narys — 9 ir penktasis narys 2. 
3*. Raskite ribą: 
f 2r?—-n+3 | . 2n*-— | ECS 
a) lim TK! b) lim an ( z) | 


n>0 n> 


S—80 
1*. Raskite ribą: 
š ETIE : Gx+1)(x+2) 
a) niy x+l; b) Im x+5x+6 | 
2. Apskaičiuokite funkcijos f(x) išvestinę: 
1+x 


a) f= (V 3x5 -2x Fe; b) 6) = In(++2)- 5777 


3. Raskite funkcijos f(x)=(3x*—1)!!? išvestinę, taikydami sudėtinės 
funkcijos diferencijavimo formulę. 


S—81 


2 2 PA í 
1. Raskite funkcijos f (x)= Iin- didėjimo bei mažėjimo interva- 


lus ir ekstremumus. 

2. Į 4cm spindulio pusrutulį įbrėžtas ritinys taip, kad ritinio pagrindo 
plokštuma sutampa su plokštuma, kuri riboja pusrutulį. Kokia turi būti 
ritinio aukštinė, kad ritinys turėtų didžiausią tūrį? 


S—82 


1. Parašykite funkcijos f(x)= xV% —sin (2x+1)- 5777 Pirmykščių 
funkcijų bendrąją išraišką. 
2. Apskaičiuokite integralą 
8 


cos 4x 1 
| (= +4) dx. 
4 
3. Apskaičiuokite kreivių y= —x?4+4, y=xž-2x apribotos figūros 
plotą. 
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S—83 
1. Išspręskite lygtis: 


a) 8cos?x— 3 sin 2x+10sin?x=6; b) log, 2+log,x=3 G. 


2. Išspręskite nelygybes: 


a) cos? $sin? Ž<— d3; b) 4755 <0,125. 


3 7> 


S—84 


l. Išspręskite lygtį V x+1+V 4x+13=V 3x+12. 
2. Išspręskite tiesinių lygčių sistemą 
4x +4y-77=66, 
x+3y—5z= 47, 
3x+y-2z= 19. 


3. Išspręskite sistemą 
a 
(x+y) xy = 12. 
AAA A Li = A E 


S—85 


Ištirkite funkciją /(x)= (x — 1)? (x+3)* ir nubraižykite jos grafiką, nau- 
bos išvestine. Parašykite grafiko liestinės lygtį taške, kurio abscisė 
K 


S—86* 


l. Raskite diferencialinės lygties y"= —4y sprendinį, kuris tenkintų 


sąlygas »(0)= I; y'(0)— 23. Nurodykite šio svyravimo amplitudę, ` 


dažnį ir pradinę fazę. 


y 


2. Parašykite diferencialinės lygties y'= T sprendinių bendrąją iš- 
3 


raišką. 
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| 


7 variantas 


S—48 


1. Harmoninių svyravimų x, (t)=3cos2f ir x(t)=3cos (2+5) 
sumą išreikškite harmoniniu svyravimu. 


2. Harmoninio svyravimo amplitudė ir dažnis lygūs 2 ir 3, pradinė ko- 
ordinatė x (0) lygi I. Koks šio svyravimo pradinis greitis x' (0)? 


7 paveiksle nubraižytas funk- 
cijos A(x)=sin 2x grafikas in- 


tervale [-Z: z|: Atsakykite 


į klausimus: 

1) Kokios kintamojo x reikš- 
mių, su kuriomis  A(x)=0; 
h(x)>0; A (x)<0, aibės? 

2) Nurodykite x reikšmes 
(jeigu jos egzistuoja), su kuriomis 
funkcija A įgyja maksimumą 
arba minimumą. 

3) Kokie funkcijos A didėjimo (mažėjimo) intervalai? 

4) Kokiame funkcijos A apibrėžimo srities intervale ši funkcija didėja 
(arba mažėja) ir įgyja visas savo reikšmes? 

5) Ar funkcija h yra apgręžiama? 


7 pav. 


S—50 
I. Apskaičiuokite: sin (arccos 0,28); b) arcsin (sin 10). 
2. Įrodykite tapatybę arcsin x +arccos x=; 


Išspręskite lygtis: 


"Oa Sia jis tg x+tg2x Is 
a) 4sinxcosx= —I; b) L Era =“ 


7 


c) | cos x- 5) [=z 
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S—52 
Išspręskite nelygybės: 
T 
tg (x+ F) ttez i 1 


a) —————— <—; Db) sinžx>—. 
1-tg2xtg (++2) v3 a 


v . . S—53 
Išspręskite lygtis: 


a) 3 sin 2x4+7 cos 2x=0; b) cos 2x-sin x=0. 


S—54 
Įrodykite tapatybes: 


sin 2y 


a) V l+sin 2y+ 
b) tg 4a — tg 2a = 


=siny, kai 0< Tg 
1—sin 2y T 14“ 


tg 4a - tg 2a 
sin 44 


S—55 
l. Įrodykite, kad funkcija /(x)=x |x | yra funkcijos f(x)=2 | x | 
pirmykštė funkcija intervale ]— œ; oo[. 
2. Raskite funkcijos f(x) pirmykštę funkciją: 


a) f(4)=——— ; B) f(x)=cos?x. 
Væ- 


S—56 


Raskite funkcijos pirmykštės funkcijas (pasinaudokite funkcijos x 
cos x išvestinės formule): 


cos? (x— 1 


2 ; 
a) vsa y T? sin(4-3x)+ 1; b) xsinx+ V 2x- I. 
E ELL TT 


S—57 
2 


I. Apskaičiuokite integralą fa +2x} dx. 
0 


n>% 


2*. Raskite lim f =, 
1 


n A E S 
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S—58 


Apskaičiuokite šių linijų apribotos figūros plotą: 


, 2cosx, kai —-Ē<x<0, 
a) y 2 
—x+2, kai 0<x<2 ir y=0; 
3 
b) x=\ Vx, y=0, x=—l, x=-2 


S—59* 


Nustatykite kinetinę energiją vienalyčio ritinio, kuris sukasi apie savo 
ašį kampiniu greičiu = aL, Ritinio spindulys R m, o ritinio masė m kg. 


S—60* 
Apskaičiuokite: 
1 
KN 1,27 
a) f (3x+ 1) dx; b) f 4,2 sin (ž-5) cos -Z) dx. 
0 1,67 
S—61 
NE: ks 2 1 \2-x i 
1. Schemiškai pavaizdùūokite funkcijos y=() grafiką. 
2. Išspręskite lygtį 2-3*—5 + 6-90,5*-2 = 56. 
x?+2x—15 
3. Išspręskite nelygybę 7,3 ** >l. 
S—62 
1. Nubraižykite funkcijos y= IO BU*+1--2 grafiką. 
2. Suprastinkite reiškinį 
log, 2x2 + logg x- x's C+D + logž xt + 273 logos log: x, 
3. Žinoma, kad Ig5=a, lg 3=b. Apskaičiuokite loggg8. 
S—63 


1. Išspręskite lygtį log.) (x — 0,5) = logs 0,5 (X + I). 
2. Išspręskite nelygybę logž x +10g,x*ž< — L. 
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.S—64 
l. Raskite funkcijos f(4)= x-e**3* ekstremumus. 
2. Funkcijos A(x)=21-94* grafikas eina per tašką M (2,5; 1). Raski- 
te šios funkcijos pirmykštę funkciją. 
3. Apskaičiuokite 


Í (x-3) e“ dx. 
0 


S—65 
l. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 


a) f(x)=logž(x?* +cos x); b) f(x)=Insin Ža 


2. Parašykite funkcijos A (x)= In (—1—2x) +l0g,(1—x) grafiką lies- 
tinės lygtį taške, kurio abscisė x= — I. 

3. Raskite funkcijos f(x)= 1,5 Inžx- Inšx didėjimo ir mažėjimo inter- 
valus. 


S—66 
1. Raskite linijų y=Ž „x+y=3 apribotos figūros plotą. 
3 
2. Apskaičiuokite | -2 dx. 
E 
S—67 


l. Raskite funkcijos y=(x — 1)xV2 didėjimo ir mažėjimo intervalus. 


2. Išspręskite lygtį V xž+6x+9+V x? —4x+4=5. 


S—68 
1. Išspręskite lygčių sistemą 


x+3y-4z= —-2I, 
—2x+3y+2z= —6, 
3x+3y—-8z7= —- 31. 
2*. Išspręskite lygčių sistemą (m- parametras) 
(m-|)x+y=m4+1, 
| 2x+my=6. 
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S—69 
Išspręskite lygčių sistemą 
x—2y+2z—3u=4, 
3x+2y— 10z + llu=0, 
—2x+y + 5z=7, 
y+z+4u=9. 
S—70 
Išspręskite lygčių sistemą: 
a) ( x? = 1 + 6log, y, b)* f sin x=cosec x + sin y, 
E rb, 
S—71 


" Koordinačių plokštumoje pavaizduokite sistemos sprendinių aibę: 
-2x+7*+4y <4, 
yzx*-3x42, 
vy+1<x. 


S—72 


Viščiukams skirtą vienos dienos lesalų davinį turi sudaryti ne mažiau 
kaip 10 vienetų riebalų, 8 vienetai baltymų, 42 vienetai angliavandenių 
ir 20 vienetų vitaminų. Kombinuotų pašarų masės vienetas, kuris kainuo- 
ja 4 rub., šių medžiagų atitinkamai turi 2, 1, 3 ir 1 vienetą, o susmulkin- 
tų šiaudų masės vienetas, kuris kainuoja 3 rub., atitinkamai — I, 1, 7 
ir 5 vienetus. Kiek reikia vienai dienai kombinuotų pašarų ir susmulkintų 
šiaudų, kad viščiukai gautų pakankamai riebalų, baltymų, angliavan- 
denių ir vitaminų ir kad lesalų kaina būtų mažiausia? 


S—73 
3 ki 
1. Patikrinkite lygybę |/45+29V 2- V 45-29 V 2=2V 2. 


2. Šeimininkė supylė žibalą į kiaurą bidoną. Kiek žibalo (pro- 
centais) ištekėjo iš bidono per valandą, jeigu po 3 valandų jame liko 19% 
mažiau žibalo negu jo buvo įpilta, praėjus valandai? 


3. Suprastinkite reiškinį ir apskaičiuokite jo reikšmę, kai x=5. 


x?4+2x—3+(x+1) V x?-9 
—2x-3+(+—-1) V x279 ` 
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S—74 


1. Trikampio kampų sinusai proporcingi skaičiams 5, 12, 13. Apskai- 
čiuokite šio trikampio perimetrą ir plotą, jeigu apie jį apibrėžto apskriti- 
mo spindulys lygus 6,5 cm. 

2. Išspręskite nelygybių sistemą 

x '+x+1> —-1—4x-x,, 
|Įx|<6. 


S—75 
1. Suprastinkite reiškinį 
13 
41925 + bc’ a* c? —4b 
(4+ c™5) (a — b) 4 j 
(4—=c"5) (V a —b) 
2. Išspręskite lygtį 
1 2 1 
2-yi | y-1 4 y’ +1 
S—76 


1. Atlikite veiksmus: 
3 
) LB, b) 5,282-21,32: c) V 22,7-42,8. 
2. Trikampio kraštinių ilgiai 12,7 cm, 10,2 cm ir 5,6 cm. Raskite 
trikampio, panašaus į šį, kraštinių ilgius, kai ilgiausia jo kaštinė lygi 42,1 
dm. i 


S—77 


1. Apskaičiuokite, naudodamiesi praktinėmis apytikslio skaičiavimo 
taisyklėmis: 

a) ab+ac-b; b) (a+c)ž, kai a728,32; bT0,367; c=1,633. 

2. Įrodykite, kad sandaugos santykinė paklaida ne didesnė už daugi- 
namųjų santykinių paklaidų sumą (dauginamieji — teigiami; nepaisykite 
hı, h, eilės narių, kai A, ir A; — absoliučiosios paklaidos rėžiai). 
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S—78 
l. Daugianarį 3x4— 10x?+3 išskaidykite dauginamaisiais (jeigu tai įma- 
noma). 
2. Su kuriomis parametro b (b#0) reikšmėmis kvadratinės lygties 
2b*x* —bx—1=0 abiejų šaknų moduliai mažesni už vienetą? 
3. Apskaičiuokite kvadratinės lygties x?+x—1=0 šaknų ketvirtųjų 
laipsnių sumą. 


S—79 


1. Aritmetinės progresijos trečiojo ir devintojo narių suma lygi 6, o 


jų sandauga lygi B Apskaičiuokite penkiolikos pirmųjų šios progresi- 


1 
jos narių sumą. 
* 2*. Apskaičiuokite sumą 1+11+111+...+1111...1. 


n kartų 


3*. Raskite ribą: 
. —31—0,718 | n-An . 
a) lim (LL 2725): b) lim (Vn? =2n— n) 


2m3  OTm+2 L 
n-+40 


S—80 


„2 > — 
3a? tTx+2 bi Ika Vx-2 


I*. Raskite ribą: a) lim z 
ą ) : 2 2x*45x42 mao x+5-3 


2. Raskite funkcijos f išves- 
tinę: 
2i g 


a) fO) =i > 


b) /(x)=1g (3 + 2x72). 


3. Pagal funkcijos f grafiko 
eskizą (8 pav.) nubraižykite funk- 
cijos f“ grafiko eskizą. 8 pav. 


S—81 


l. Raskite funkcijos f (x)= 


ir ekstremumus. 


3 = x? "=" + asee 2 
r didėjimo bei mažėjimo intervalus 

2. Raskite ritinio aukštinės ir pagrindo spindulio santykį, kai tam tik- 
ro tūrio ritinio visas paviršius yra mažiausias. 
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S—82 


1. Raskite funkcijos f(x)=e* -sin x pirmykštę funkciją, naudodamiesi 
funkcijų e*sinx ir e* cos x išvestinių formulėmis. 

2. Apskaičiuokite 

Šiai Lai 

/ x 2 > 

fJ V (1+3) 

E. 
3. Įrodykite, kad lyginei funkcijai teisinga lygybė 


0 a 
f r60dx= | f) dx. 
: L 


S—83 
l. Išspręskite lygtis: 
a) log x + logy x+ log, x+... +log, X=5,5; 
vio y 10 
b) (sin x— cos x} + tg x = 2 sin? x. 
2. Išspręskite nelygybes: 
a) 3lBx424 3gs A. tg x+tg2x 1 
a) 3'8 < 3!8 2; b) Tek VT 
S—84 


3 

1. Išspręskite lygtį V x+7-V x+3=0. 

2. Išspręskite lygčių sistemą 
xX-y+z-u=2, 
x+2y-2z-u=5, 
—-3xX+2y+5z+u= — 3, 

( 2x—-z—-u=4. 


3. Išspręskite sistemą 


V x+Vy+V xv+21=13, 


4 4 
V x+y+Ų xy+2l=5, 


xy> 0. 
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S—85 
T s 1 
Ištirkite funkciją /(x)= + 
naudodamiesi išvestine. Parašykite grafiko liestinės lygtį taške, kurio absci- 
sė X= —2. 


ir nubraižykite jos grafiką, 


S—86 
1. Raskite diferencialinės lygties y“ = —0,25y sprendinius, kurie ten- 
kintų sąlygas: 
3 ’ 3 
y0O)=7; jE - 


2. Parašykite diferencialinę lygtį, kurios sprendinys yra funkcija y= 
= 43*, 

3. Kūnas nurieda per 3 s 45 m, o per 6s — 90 m. Parašykite kūno ju- 
dėjimo lygtį, jeigu žinoma, kad kūno greitis proporcingas nueitam keliui. 


8 variantas 


S—48 


l. Harmoninių svyravimų x, (f)=cos 31 ir x; (t) =c0s (31— T) su- 
mą išreikškite harmoniniu svyravimu. 

2. Harmoninio svyravimo amplitudė lygi 2, dažnis lygus VS, o pra- 
dinė koordinatė x (0) lygi 2. Koks šio svyravimo pradinis greitis x“ (0) 


S—49 

9 paveiksle pavaizduotas funk- 
cijos A(x)=cos 2x grafikas inter- 
vale|-Z: x). Atsakykite į šiuos 
klausimus: 

1. Kokios kintamojo x reikš- 
mių, su kuriomis A (x)=0, A(x)<0, 
h(x)>0, aibės? 

2) Nurodykite x reikšmes (jeigu 
jos egzistuoja), su kuriomis funkcija 
įgyja maksimumą arba minimumą. 

3) Kokie funkcijos A mažėjimo 9 pav. 

(didėjimo) intervalai? 

4) Kokiame funkcijos A apibrėžimo srities intervale ši funkcija didėja 
(mažėja) ir įgyja visas savo reikšmes? 

5) Ar funkcija A yra apgręžiama? 
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S—56 


S—50 
Raskite funkcijų f(x) ir g(x) pirmykštes funkcijas, naudodamiesi 


1. Apskaičiuokite: a) cos (arcsin (—0,96)); b) arccos (cos 10). 
x funkcijos x sin x išvestinės formule: 
+3c0s(3—4x)+1; b) g(x)=xcosx—V 14 2x. 


2. Įrodykite tapatybę arctg x+arcctg x- 27 E 2 
a) S) = -zar 
sin? (x+ 1) 


S—51 
Išspręskite lygtis: a) 4 sin x cos x= — V 3; S—57 
tg 5Sx—tg2x | | ; r 1 l. Apskaičiuokite integralą 
) "tures B c) | sin (+3) =F 1 
f (1 + 2x) dx. 
0 
S—52 
Išspręskite nelygybės: - d 
y À * i lim Ža 
ET (-2) , 2*. Raskite a J Vx 
Da; oaa =. T 
1+tg3xtg (+- 7) 
S—58 
S—53 Apskaičiuokite šių linijų apribotos figūros plotą: 
Išspręskite lygtis: x+2, kai —2<x<0, 
2 2f., 7 . r A z 5 1 a) y= r T . , 
a) 2 cos (x+ z)+3 sin (5 -x)+ 1=0; b) sin2x—sin3x=0. l 2cosx, kai 0<x< > ir y=0; 
3 
b) y=V x, y=0, x=-l, x=-8. 
S—54 
Įrodykite tapatybes: 
: - mS S—59* 
a) V tgx+sinx+Ų tgx-sinx=2V tgx cos (5-3) kai 
i Pusrutulio formos akyariumas, kurio spindulys r, pripildytas vandens 
. 2 . 2 . . . . 
0<x<;; b) tg2B-2tgß=tg°ß tg 28. | Nustatykite, kokia jėga vanduo slegia akvariumo „sieneles“. 
| 
5—55 | S—60* 
, P ! Apskaičiuokite: 
l. Įrodykite, kad funkcija F (x)=x | x | yra funkcijos f (x)=4x? |x| 
pirmykštė funkcija intervale ]—- 0; œf. . is A 
2. Raskite funkcijos f (x) pirmykštes funkcijas: a) f (1—2xřdx; b) f (cos? (2x— 5) -sin? (2+-2)) de 
a) Ja) = 29 as > b) f(x)=sin? x. 1 z i i 
2 V x +1 12 
63 
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S—61 
l. Schemiškai nubraižykitę funkcijos y= 3?-* grafiką. 
2. Išspręskite lygtį 4. 915*-1— 27*-1 = 33. 
3. Išspręskite nelygybę 2l*-1l> 4*, 


S—62 
1. Nubraižykite funkcijos y = 308: *—4x+3) grafiką. 
2. Suprastinkite reiškinį 
ba 
1 2 
( 1+ Sog x aT 
x +8 ** 41 
3. Žinoma, kad Ig 2=a, log,7=b. Raskite Ig 56. 
S—63 
1. Išspręskite lygtį 0,5 Ig (8—x)=1g(1+Y x+5). 
2. Išspręskite nelygybę logž x + log, V x> 1,5. 
S—64 


l. Raskite funkcijos f(x)=x- ( L “* maksimumus. 


e 
2. Raskite pirmykštę funkciją funkcijos A (x) =0,5!-3*, kurios grafikas 
eina per tašką M(-l1; I). 


z 
2 


3. Apskaičiuokite 1 sin xes * dx. 
0 


S—65 
1. Raskite funkcijos f(x) išvestinę; 


b) f (x)= In cos 5. 


a) f (x)= log} (x? — sin x); 

2. Parašykite funkcijos A (x)=1og,, 5 x+1g (3—2x) grafiko liestinės lyg- 
tį taške, kurio abscisė x,=0,5. 

3. Raskite funkcijos y= 1,5 Igž x+1g3 x didėjimo ir mažėjimo inter- 
valus. 
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uz 


S—66 
1. Apskaičiuokite linijų y= í , x+y=5 apribotos figūros plotą. 
3 
ays : 3x? 
2. Apskaičiuokite f =. 
2 
S—67 


1. Raskite funkcijos y=(2—x)xV 3 didėjimo ir mažėjimo intervalus. 


2. Išspręskite lygtį "a = Va. 


' S—68 

1. Išspręskite lygčių sistemą 

x-y-3Z=11, 

3x+2y+4z= 18, 

—-4x4+3y-Z= — 
2*. Išspręskite lygčių sistemą (m — parametras) 

(m-|)x+2my= -2, 
| 2mx +(m-1|)y=m- 1. 


S—69 
Išspręskite lygčių sistemą 
x+y+4z—u=0, 
— 3x — 2y + 3z + 2u =28, 
—X+7y-z-2u=I, 
3x —6y-—6z+u=5. / 


S—70 
Išspręskite lygčių sistemą: 
a) x%* -15% +56 — 1 : b)* 
| y-X=5. 


sin x=sin 2y, 
cos x=sin y, 


0<x<7T, 0<y<. 
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S—71 
Koordinačių plokštumoje pavaizduokite nelygybių sistemos sprendi- 
nių aibę: 


a) xy+1  5+1. b) 


x? — 4x +y? + 6x <12, 
ŽŽ 


(x-I)y<2, 
x-2y<l. 


S—72* 


Viščiukams skirtą vienos dienos lesalų davinį turi sudaryti ne mažiau 
kaip 15 vienetų riebalų, 36 vienetai baltymų, 12 vienetų angliavandenių 
ir 20 vienetų vitaminų. Kombinuotų pašarų masės vienetas, kuris kainuo- 
ja 3 rub., šių medžiagų atitinkamai turi 3; 3; 1 ir 2 vienetus, o išspaudų 
masės vienetas, kuris kainuoja 5 rub., atitinkamai — 1; 4; 2 ir 8 vienetus. 
Kiek reikia vienai dienai kombinuotų pašarų ir išspaudų, kad viščiukai 
gautų pakankamai riebalų, baltymų, angliavandenių ir vitaminų ir kad 
lesalų kaina būtų mažiausia? 


S—73 
1. Patikrinkite lygybę 


8+2 V10+2 V5- |/ 8-2 V10+2V5= 20-415. 


2. Inde esantis vanduo garuoja. Kiek procentų vandens išgaravo per 
dieną, jeigu po 4 dienų inde liko 48,8°% vandens mažiau negu buvo jame, 
praėjus vienai dienai. 

3. Suprastinkite reiškinį ir apskaičiuokite jo reikšmę, kai t= 5.2: 


12—-1-6-(1+3) V 274 
t?+1—6— (1-3) Y -4 ` 


S—74 


1. Trikampio kampų sinusai proporcingi skaičiams 12, 35, 37. Apskai- 
čiuokite šio trikampio perimetrą ir plotą, jeigu apie trikampį apibrėžto 
apskritimo spindulys lygus 18,5 cm. 

2. Išspręskite nelygybių sistemą 

xž+x1+1> —2—9x— 2è, 
|x|<4. 
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———— 


S—75 
1. Suprastinkite reiškinį 
L 1 Io A 
a? eai Ş i 2.2 B 
(+3) (a? +V) (2-3) la? +V) 
2. Išspręskite lygtį | 
l g ja 
F y 
S—76 


1. Atlikite veiksmus: 
3 
j LESETT, b) 3,442: 14,53; c) V 35,37- 37,8. 
2. Trikampio kraštinių ilgiai 7,8 dm, 5,4 dm ir 3,85 dm. Apskaičiuokite 
trikampio, panašaus į šį, kraštinių ilgius, kai trumpiausia kraštinė lygi 
24 m. 


S—77 


1. Apskaičiuokite, naudodamiesi praktinėmis apytikslio skaičiavimo 
taisyklėmis: a) a : b—c :b+a; b) a?+2ab+b?, kai a=77,6; b=1,4; cx 
z0,0139. 

2. Įrodykite, kad dalmens santykinė paklaida yra ne didesnė už dali- 


nio ir daliklio santykinių paklaidų sumą. (Sakykime, kad duomenys tei- 


giami, galima nepaisyti A,h, eilės narių, kai A, ir A; — absoliučiųjų paklai- 


h 2 
bh B 


dų rėžiai, pavyzdžiui: 
L —L L — EE — L ———— 23 
S—78 


1. Daugianarį 2x14+5x*4-2 išskaidykite dauginamaisiais (jeigu tai įma- 
noma). : 

2. Su kuriomis parametro b(b+#0) reikšmėmis kvadratinės lygties 
2b?x2?—bx—3=0 abiejų šaknų moduliai ne didesni už vienetą. 

3. Apskaičiuokite kvadratinės lygties x?—2x—2=0 šaknų ketvirtųjų 
laipsnių sumą. 


—-—-m————————————————— 
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S—79 


l. Aritmetinės progresijos trečiojo ir šeštojo narių sandauga lygi 406. 
Dalijant šios progresijos devintąjį narį iš jos ketvirtojo nario, gaunamas 
dalmuo 2, o liekana 6. Raskite progresijos pirmąjį narį ir skirtumą. 

2*. Apskaičiuokite sumą 


1 1\2 i 117-1 
1+2-7+3-(2) +4 (2) + + G. 
3*. Raskite ribą: 
; 2-3n+n? 4-2n'+3n? gi E 7 
LL AG 
S—80 
1*. Raskite ribą: 
z 3x? +10x+3 | . V x+2-2 
a) A 2x? +7x+3 R a 
2. Raskite funkcijos f(x) išves- 
tinę: 
3-* 
a) 0) —7i 


b) f) = 20+) 


3. Nubraižykite funkcijos f’ gra- 
fiko eskizą, naudodamiesi funkci- 
jos f grafiko eskizu (10 pav.). 


aaaea 
S—81 


l. Raskite funkcijos f (x)= ŽĖKĖ2IRE didėjimo bei mažėjimo in- 


tervalus ir ekstreęmumus. 
2. Raskite kūgio aukštinės ir pagrindo spindulio santykį, kai tam tik- 
ro tūrio kūgio šoninis paviršius yra mažiausias. 


S—82 


l. Raskite funkcijos /(x)=e* cos x pirmykštę funkciją, taikydami 
funkcijų e* sin x ir e*cos x išvestinių formules. 


—4 
2. Apskaičiuokite | V(4- 3x} dx. 
0 
3. Įrodykite, kad nelyginei funkcijai f lygybė 


f £6)dx=0 yra teisinga. 


—a 
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S—83 
1. Išspręskite lygtis: 
a) (V7+V48*+(V 7-V48=14; 
b) tg(x+ Ietg(2x+3)=1. 
2. Išspręskite nelygybes: Pa 
—cos 2x 
a) logo s (x+3)< logos (x+15); b) 0,5⁄3<0,5' <0,5. 
S—84 
1. Išspręskite lygtį V 3x? = 2x+ 15+ 3x2—-2x+8=7. 
2. Išspręskite tiesinių lygčių sistemą 
x+y-Zz+u=-7, 
-x+y+3z—4u=9, 
2x— 3y +3z— 8u=16, 
x—2y+z—-u=12. 
3. Išspręskite sistemą 
3x-—2y 2X 
| | 2x + 3x— 2y =2, 
x? — 18 = 2y (4y — 9). 
S—85 


Ištirkite funkciją f (x)= =% ir nubraižykite jos grafiką, naudodamie- 


si išvestine. Parašykite grafiko liestinės lygtį taške, kurio abscisė xọ=2. 


S—86* 


1. Raskite diferencialinės lygties y" = — 3y sprendinius, kurie tenkintų 
sąlygas: y(0)= —2; y' (0)=—6. | | | = 

2. Parašykite diferencialinę lygtį, kurios sprendinys yra funkcija y= 

/1 425 


3 Kūnas judėdamas per 5s nueina 15 m, o per 10 s— 60 m. | 
Parašykite kūno judėjimo lygtį, jeigu žinoma, kad kūno judėjimo grei- 

tis proporcingas jo nueitam keliui. | 

„ii LL i —— 
Savarankiški kartojimo darbai (SK) skiriami algebros ir analizės prad- 

menų kursui kartoti. Kartojama, atsižvelgiant į metodines turinio kryptis: 

skaičiaus sąvokos plėtojimą, funkcijų, tapatybių pertvarkymą, lygčių ir 

nelygybių sprendimą. 
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Baigiamajam kartojimui XII klasėje skiriama 19 pamokų. Skiriant 
savarankiškus kartojimo darbus (SK), šias pamokas rekomenduojama su- 
skirstyti taip: 16 pamokų — išeito kurso kartojimui, 2 pamokos — kont- 
roliniam darbui (K— 7) ir dar 1 pamoka kontrolinio darbo rezultatų analizei 
bei konsultacijai prieš egzaminą. 

Lentelėje pateikiami algebros ir analizės pradmenų kurso klausimai per 
kartojimo pamokas, taip pat mokymo priemonės skyrelių, kuriuose gali- 
ma rasti pamokai reikiamos teorinės medžiagos, numeriai. 


Mokymo 
Bin Per pamoką nagrinėjami klausimai priemonės 
. skyrelių. Nr.! 
1 Skaičių tiesė. Skaičių plokštuma. Koordinačių tiesė. | 1, 2, 3, 4, 5, 1* 
Koordinačių plokštuma. Veiksmai su realiaisiais skai- 
čiais. Aibės koordinačių tiesėje ir koordinačių plokštu- 
moje. 
2 Skaitinės funkcijos. Apibrėžimo sritis. Funkcijos reikš- | 9, 34, 35, 31, 
J mių sritis. Lyginės ir nelyginės funkcijos. Periodinės | 32, 63, 64, 68 
funkcijos. 
3 Funkcijos didėjimas ir mažėjimas. Funkcijos kritiniai | 16, 26 


taškai, jos maksimumai ir minimumai. 


4-5 Funkcijos ribos taške apibrėžimas. Ribų teoremos. | 11—14, 42, 
Funkcijų tolydumas. Funkcijų tolydumo taikymas. | 63, 64 


6 Išvestinė. Išvestinių lentelė. Išvestinių skaičiavimo tai-| 18—21, 23, 24, 
syklės. Geometrinė ir fizikinė išvestinės prasmė. 42, 43, 65, 67, 
68 


7 Išvestinės taikymas funkcijoms tirti. Funkcijų grafikų | 25—27 
braižymas. 


8 Funkcijos didžiausioji ir mažiausioji reikšmė. 28 


Pirmykštė funkcija. Pirmykščių funkcijų lentelė. Pag- | 50, 56—58, 67 
rindinė pirmykštės funkcijos savybė. Pirmykščių funk- 

cijų radimo taisyklės. Supratimas apie harmoninių svy- 

ravimų diferencialinę lygtį. 


10 Integralas. Niutono— Leibnico formulė. Integralo tai-| 59, 60 
kymas plotams skaičiuoti. 
11—12 | Tapatybės. Pagrindinės trigonometrinės, rodiklinės, | 7*, 33—41, 63, 
logaritminės tapatybės. Reiškinių tapatūs pertvarky-| 64 
mai. 
13—15 | Lygtys. Ekvivalenčios lygtys. Lygčių sprendimo būdai. | 8*, 52, 54, 63, 
. | 64, 69 
16 Nelygybės. Funkcijų savybių taikymas, sprendžiant |8*, 63, 64, 68 


nelygybes. 


! Kolmogorovas A. ir kt. Algebra ir analizės pradmenys: Mokymo 
priemonė IX—XI kl. — K., 1986. 

* Žvaigždute pažymėti mokymo priemonės skyriaus „Kartojimo medžiaga“ 
(p. 252—274) skyrelių numeriai. 
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SAVARANKIŠKI KARTOJIMO DARBAI (SK) 


2-3 
1 variantas 


————77— 
SK—1 


1. Žinoma, kad x=3, 12345..., y=7,54251... . Raskite sumos x+y 
du pirmuosius dešimtainius ženklus. 

2. Išspręskite lygtį ir nelygybę: 

a) |x-3|>1; 6) |x—5|=0,2. m 

3. Koordinačių plokštumoje pažymėkite nelygybių sistemos sprendinių 
aibę: 

x-y20, 
| x+y SA. 


SK—2 
1. Raskite funkcijos apibrėžimo sritį: 


a) y= V 3—x+lgx; b) y=Vsinx. 

2. Nustatykite, kurios šių funkcijų yra lyginės, o kurios nelyginės: 

a) y=x?+x; b) y=sinx+2; 

c) y=tg x. 

3. 11 paveiksle pavaizduota funk- 
cijos' f grafiko dalis intervale — 1 < 
<x< l. Žinodami, kad funkcijos f 
periodas lygus 2, nubraižykite šios 
funkcijos grafiką intervale —4 <x < 
<4. 

n —————— 
SK—3 


1. Schemiškai nubraižykite funkcijos y grafiką, nurodykite jos apibrė- 
žimo sritį, reikšmių aibę, didėjimo (mažėjimo) intervalus, ekstremumo taš- 
kus, ekstremumo tipus: a) y=x 43; 

b) y=x?—1; c) y=cosx+2. a ai 2 į NAY 

2. Funkcija f didėja visoje realiųjų skaičių aibėje R. Išdėstykite mažėji- 
mo tvarka skaičius: f (3,1); /(3 3) ; Sm). 


S e a a a 
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SK—4 
1*. Apskaičiuokite: l 
x*-1 
x-1 `> 


a) lim(x3—5x+2); b) lim 
x—3 x—>l 
2. Funkcija f tolydi visoje realiųjų skaičių aibėje R. Ji didėja intervale 


]— œ; I] ir mažėja intervale [1; + 0[. Schemiškai nubraižykite šios funk- 
cijos grafiką. 


SK—5 
1*. Apskaičiuokite: l 
3 
a) lim (sinx+cosx); b) lim V x. 
m x>? 
3 3 4 
2. Išspręskite nelygybes: 
a) (x-3)(x+2>0; b) SPCD <0. 
SK—6 


l. Raskite funkcijos y išvestinę: 
a) y=X5+3x5—x34+2; b) y=sinx+ Vx; 
2. Parašykite funkcijos f (x) = 3x + 5x grafiko liestinės lygtį taške (1; 8). 


c) y=e*- x. 


SK—7 


1. Ištirkite funkcijos f (x) =x* — 32x didėjimą (mažėjimą) ir ekstremumus. 


2. Ištirkite funkciją f(x)=x*— 12x4+2 ir nubraižykite jos grafiką, nau- 
dodamiesi išvestine. 


SK—8 


1. Raskite didžiausią ir mažiausią funkcijos f(x)=x3—3x24+9 reikšmę 
intervaluose: a) [1; 3]; b) [- 1; 1]. 

2. Kokį didžiausią stačiakampio sklypo plotą galima aptverti 50 m il- 
gio tvora? 
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I 
SK—9 


1 


1 ET x?— 

1. Įrodykite, kad funkcija F(x)=x+— yra funkcijos /(x)= —= 
pirmykštė funkcija intervale ]0; + œf. | l 5 . 

2. Parašykite funkcijos f (x)= Vx +sin 2x pirmykščių funkcijų bend- 

ją išraišką. p | + 

ka Raskite funkcijos f (x)=x*4+2 pirmykštę funkciją F tokią, kad F(2)= 

=15. 
—————— 
SK—10 


1. Apskaičiuokite: 


eja 


b) f sin 2x dx. 


0 


1 
a) f (4x? + 6x) dx; 
-2 


2. Apskaičiuokite šių kreivių apribotos figūros plotą: 
į 1 saiko 
a) y=x9; y=0; x=}; B) y= 73 y=0; x=l; x=3. 


mmm 
SK—11 


1. Suprastinkite reiškinius: 


a — b’ 


sin? x + cos 2% 
a) arb 


aè — b? i b = p 
cos (3 +24) 


a-b ’ 


Ta : 5 
Apskaičiuokite b) reiškinio reikšmę, kai a=7™ 
2. Įrodykite tapatybę 


2sin «— sin 2x a 
— = e 
sin 2x+2sinx 


I P— > 


SK—12 
1. Suprastinkite reiškinius: 
ios, 12 sin (+ a) -cos (7+2) 
a) 25° + 7082: b) : 
cos? (m— a) - tg (3 z—a) 
2. Įrodykite tapatybę 
sin x sin x 2 2 i 
TFcosa 1— cos % sin g 
EEE ESE E 
73 


SK—13 
Išspręskite lygtis: 


a) V 2x2+2x—3=x; b) log, (2x—3)=10g, (3x — 5); 


Li d) 24 (47. 


c) 1 +sin3x = 
————————————————————————————————————— 

| l SK—14 

Išspręskite lygtis: 

a) 5*+3 -5*-2=140; b) sin x+sin 2x=0; 

c) cos 5x— cos 3x=0; d) Igžx+1gx=0. 


Išspręskite lygtis: 

a) 2?*— 5 -2*—24=0; b) lg? x—lgx?+1=0; 

c) 2cos?x—3 sin x=0; d) tg?x—3tgx+2=0. 
E i S E 


: | SK— 16 
Išspręskite nelygybes: 


v3 


a) sin 2x > — į b) t (x-Ẹ)>1; c) Es (xt) o G 


11+ 19x 
3 \6x+10-x} 27 
d (3) = 
) (3 “T 


a ak A 
2 variantas 

E y PS 

SK—1 


l. Žinoma, kad x=11,75214..., y=0,32151.... Nustatykite sumos 
x+y du pirmuosius dešimtainius ženklus. 
2. Išspręskite lygtį ir nelygybę: 


a) |x—7|>2; b) |x—3|=0,3. 


| 3. „Koordinačių plokštumoje pažymėkite nelygybių sistemos sprendi- 
nių aibę: 
į x+y<0, 

x+y <9. 
—— —  ————— E E E A EE 
74 


SK—2 


1. Raskite funkcijos y apibrėžimo sritį: a) y= V 1—x+Inx; b) y= 
= V cos x. 

2. Nustatykite, kurios šių funk- 
cijų yra lyginės, o kurios nelygi- 
nės: a) y=x*+x4; b) y=cosx—x; 
c) y=ctgx+x. 

3. 12 paveiksle pavaizduota funk- 
cijos f grafiko dalis intervale 0< 
<x<l. Žinodami, kad funkcijos 
periodas lygus 1, nubraižykite šios 
funkcijos grafiką intervale —3 <x < 2. 


12 pav. 


SK—3 


1. Schemiškai nubraižykite funkcijos y grafiką, nurodykite jos apibrė- 
žimo sritį, reikšmių aibę, didėjimo (mažėjimo) intervalus, ekstremumo taš- 
kus, ekstremumo tipus: 

a) y=x-—5; b) y=2-x*; c) y=sin x—3. 

2. Funkcija f didėja visoje realiųjų skaičių aibėje R. Skaičius f (1,4); 
f (1 3) ; f(V 2) išdėstykite didėjimo tvarka. 


SK—4 
1*. Apskaičiuokite: 


x*—16 
x-4 


a) lim (x4+2x— 3); b) lim 
x—2 x—4 


2. Funkcija f tolydi visoje realiųjų skaičių aibėje R. Ji didėja intervale 
[-3; + 0[ ir mažėja intervale ]— œ; —3]. Schemiškai nubraižykite funk- 
cijos f grafiką. 


————0:5————— aa 


SK—5 
1*. Apskaičiuokite: 
a) lim (sinx+tgx); b) lim 27. 

T x—4 
xX— 6 
2. Išspręskite nelygybes: 
a) (+3)(-5)<0; b) LE >o, 
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SK—6 


1. Raskite funkcijos y išvestinę: 

a) y=3x"—x5+x?—7; b) y=cosx-} ; co) y= mae į 

2. Parašykite funkcijos f(x)= 2x3 —x* grafiko liestinės lygtį taške (— 1; 
— 3). 


SK—7 


1. Ištirkite funkcijos /(x)=0,25x4—27x didėjimą (mažėjimą) ir ekstrę- 
mumus. 

2. Ištirkite funkciją f(x)=3x—x*+1 ir nubraižykite jos grafiką, rem- 
damiesi išvestine. 


SK—8 


1. Raskite didžiausią ir mažiausią funkcijos f(x)=x34+3x2—5 reikšmę 
intervaluose: a) [~ 1; I]; b) [-3; —1]. 

2. Kokio trumpiausio ilgio turi būti tvora, kad ja būtų galima aptverti 
400 m? ploto stačiakampį sklypą. 


SK—9 


1. Įrodykite, kad funkcija F(x)= x — l yra funkcijos >= 
pirmykštė funkcija intervale J0; + oo[. 

2. Parašykite funkcijos f(x)= y7 — cos x pirmykščių funkcijų bend- 
rąją išraišką. Sd 
si tokią funkcijos f(x)=x3—3x pirmykštę funkciją F, kad 


SK—10 
1. Apskaičiuokite: 


T 


2 6 
a) f (5x1+6x)dx; b) f cos 3x dx. 
-1 0 
2. Apskaičiuokite šių kreivių apribotos figūros plotą: 


a) y=cosx, y=0, —; <x< b) »=x3, y=0, x=4. 
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SK— 11 
1. Suprastinkite reiškinius: 
x y(x—=y)} | sin x — 0,5 sin (t+ 2x) 
a) x*+78 R ; b) 1+cosx. i 
Apskaičiuokite b) reiškinio reikšmę, kai 4-2 T. 
2. Įrodykite tapatybę 
sin«4+tga4 T N 
tga 2 
SK—12 
1. Suprastinkite reiškinius: 
A ių 16 tg (Z -x) sin (1+0) 
a) 9lo8:6: 2“ ; b) 2 
cos [= z+a) 
2. Įrodykite tapatybę 
— cosa cosa _ 2 
1 +sin « 1-sina cosa“ 
SK—13 
Išspręskite lygtis: 
a) V x+1=1—-x; b) Ig(2x—3)=1g(3x— 2); 
c) cos? x + cos x +sinčx= 2; d) (0,2)3*-1 = 52-5* 
SK—14 
Išspręskite lygtis: 
a) 2*+2*-14+2*-72= 56; b) cosžx=2cos X; 
c) sin 7x—sin3x=0; d) Igžx-Igx=0. 
SK—15 
Išspręskite lygtis: 
a) 8-2*4114-2*—4=0; b) logžx-—2log,x?= —3; 
c) 8sinžx-—2cosx=5; d) tgx+3ctgx=4. 
SK—16 


Išspręskite nelygybes: 


1, T y3 $ 
a) cos 2x >75; b) tg (++2)< y“ 


c) log, (x2 —3x—2)< — 1; d) (0,4)? > (0,4) ®t 6-7 
2 
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3 variantas / 


1. Žinoma, kad x=7,213605..., y=2,173541.... Nustatykite sandau- 
gos xy tris reikšminius skaitmenis. 

2. Išspręskite lygtį ir nelygybę: 

a) |x+7|<0,5; Db) |x-3|=|x+2]. 


3. Koordinačių plokštumoje pažymėkite nelygybių sistemos „sprendi- 
nių aibę: 
i x? +y? > 9, 
-y20. 


SK—2 
1. Raskite funkcijos y apibrėžimo sritį: 


a) y=Vx+2x—15+1g(-x); b) y= 


Vtgx-1 r 


2. Nustatykite, kurios šių funk- 
cijų yra lyginės, o kurios nelygi- 
nės: a) y=x3—x2; b) y=tg?x+2; 
c) y=sin? x—sin x. 

3. 13 paveiksle pavaizduota funk- 
cijos f grafiko dalis intervale — I < 
<x<2. Žinodami, kad funkcijos 
periodas lygus 2, nubraižykite šios 


13 pav. <x<6. 


SK—3 


1. Schemiškai nubraižykite funkcijos y grafiką, nurodykite jos apibrė- 
žimo sritį, funkcijų reikšmių aibę, didėjimo (mažėjimo) intervalus, ekstre- 
mumo taškus, ekstremumo tipus: 


a) y=5x4+4; b) y=2x*-—1; c) y=2sin x. 
2. Funkcija f didėja visoje realiųjų skaičių aibėje R. Skaičius / (15,1); 
(1527): /(15, (0): fn) išdėstykite didėjimo tvarka. 
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funkcijos grafiką intervale —4<| 


SK—4 
1*. Apskaičiuokite: 
Vo M4+5xX-7 O, 1-3 
a) lim Zapp D lim (25 + Sx) 
2. Funkcija f yra netolydi taške 
x=3, lim/f(x)=5, f(3)=4. 
x>3 
Schemiškai nubraižykite šios funkcijos grafiką. 
SK—5 
1. Apskaičiuokite: 
2 
a) lim sinx:cosx; b) lim VE Var Var 
x—>4 
r 
2. Išspręskite nelygybes: 
(x—5) (x+3) 
— — 2—9 ; b =— z0. 
a) (x-7) 3- x)? -9)>0; b) Ta 
SK—6 


1. Apskaičiuokite funkcijos y išvestinę: 
3 
a) y=x +x? (x3 — 4); b) 46) Vx; O) y=2*-cosžx. 


2. Parašykite funkcijos J0)= 5 2 4x grafiko liestinės, lygiagrečios 
tiesei y=x—5, lygti. 


SK—7 


1. Ištirkite funkcijos /(x)=x1—4x3 + 2 didėjimą (mažėjimą) ir eskstre- 
mumus. 

2. Ištirkite funkciją f (x)= —x1+ 2x342 ir nubraižykite jos grafiką, nau- 
dodamiesi išvestine. 


SK—8 


1. Raskite didžiausią ir mažiausią funkcijos fœ@=x-2 x2 


reikšmę intervale: a) [— 1; 3]; b) ]0; 4[. 
2. Taisyklingos trikampės prizmės pagrindo kraštinės ir šoninės briau- 
nos ilgių suma lygi 3 m. Apskaičiuokite prizmės didžiausią tūrį. 
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SK—9 
OL Įrodykite, kad funkcija F(x)=cosx* yra funkcijos f()= L3x2 
sin x? pirmykštė funkcija visoje realiųjų skaičių aibėje R. 


2. Parašykite funkcijos /(x)= ——— +sin 3x pirmykščių funkcij 
bendrąją- išraišką. ` V 5-2x M J 


3. Raskite funkcijos /(x)= V 5x— I pirmykštę funkciją, kurios grafi- 
kas eina per tašką M (1; 2). 


| SK—10 
-1. Apskaičiuokite: 


T 


3 
d) f ii Ta, 


4 
2. Apskaičiuokite šių linijų apribotos figūros plotą: 
a) y=6x-x?, v=0; b) y= „J=0,x=1, x=2. 


————————————————————————————————— 


i SK—-11 
1. Suprastinkite reiškinius: 


b _  \. [b +1)-a*(a*- 1) k 
a) ( a a):( a? +b? -1); 
) 2 sin æ » Cos œ — cos X 
sin? x—sin «+ 1— cos? « ` 
2. Įrodykite tapatybę 
1—2 cos? ax 
— ~~ =tgx-ctga«. 


1 
7 sin 24 


————————————>——————— 


SK— 12 
1. Suprastinkite reiškinius: 
a) Ig (25102 0,8 4 9log, 06); b) sin (X— r) - cos (x — 27) - sin (27—x) 


sin (3--) - ctg (T—x) - ctg (F+) 


2. Įrodykite tapatybę 


cos x +ctg x 


TP = ] +sinx. 


aaae 
80 


\ SK—13 


Nspreskit lygtis: 
a) V x2- 5x+4=x-—3; b) log, (2x— 1)+ log, (x + 5)= log 13; 
c) \tg x + sin? x + cos? x=0; d) (0,25) -1 = 2**!, 


1 


| 
Į 


| SK—14 
Išspręskite lygtis: 
a) 34*1—2-3*—1—4-3*—2=17; b) sinšx—sin x=0; 
c) sin 6x +sin 2x=sin 4x; d) log (2x— 5V *2=V x-2. 
SK—15 
Išspręskite lygtis: 
1 log:+ 
x AX 4. log? x—logax | 1 Ka 
a) 4*—3+2*=4; b) 30% (>) ; 
c) 2—cos 2x—3 sin x=0; d) 3 sin? x+cos? x=4 sin x» cos x. 
SK—16 
Išspręskite nelygybes: į 
a) sin x- cos 2x > cos x sin 2x+ 4-1 b) tg (3x-5)>V3; 
e) I62-x) <log(3x—-3); d) (>) MA ga 
4 variantas 
SK—1 


1. Žinoma, kad x=9,35613..., y=2,27321.... Nustatykite sumos 
x+y du pirmuosius dešimtainius ženklus. 
2. Išspręskite lygtį ir nelygybę: 
a) |2x-6|>0,3; b) |x-1|=|x+31. 
3. Koordinačių plokštumoje pažymėkite nelygybių sistemos sprendi- 
nių aibę: 
x*+y*<4, 
i x —yz0. 
ži — E EE EE E EES NS T 
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—————————————— 
SK—2 
1. Raskite funkcijos y apibrėžimo sritį: | 


a) y=V x*+2x-3+1In(x+5); b) y=} 2sinx-l. 


2. Nustatykite, kurios šių 
funkcijų yra lyginės, o kurios 
nelyginės: a) y=x1+x5; |b) y= 
=cosx+x?; c) y=sinžx+tg x. 

3. 14 paveiksle pavaizduota 
funkcijos f grafiko dalis inter- 
vale 1<x<5. Žinodami, kad 
funkcijos periodas lygus 3, nu- 
braižykite šios funkcijos grafiką 
14 pav. intervale 0<x<7. 


PPP S 
SK—3 
1. Schemiškai nubraižykite funkcijos y grafiką, nurodykite j jos apibrė- 


žimo sritį, reikšmių aibę, didėjimo (mažėjimo) intervalus, ekstremumo taš- 
kus, ekstremumo tipus: 


a) y=3x-5; b)y=1—-2x7; O) y=Ž COS x. 


2. Funkcija / didėja visoje realiųjų skaičių aibėje R. Skaičius f (2,7); 
f(2 $) ;f (e); f (2, (7)) išdėstykite mažėjimo tvarka. 


| SK—4 
1*. Apskaičiuokite: 


í x+ : x?—4 
a) lim SE; b) lim (TS + 28). 


2. Funkcija f yra tolydi taške x=1 E Ann (x) = 2. Schemiškai nubrai- 
žykite šios funkcijos grafiką. 


SK—5 
1. Apskaičiuokite: 


3 
a) lim (cos? x— sin? x); b) lim Wakar, 
x>n x—0 


2. Išspręskite nelygybes: 


a) (*+3)(x—4)(16—x?)>0; b) ik >0. 
+ 
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X 
1.\ Apskaičiuokite funkcijos y išvestinę: 
l 5 31T): 3. — 198s x 
a) y=x5 -x (+7); b) y=ctg2x+ V x ; co) y= sae 
2. Parašykite funkcijos f()=x3+3x grafiko liestinės, lygiagrečios tie- 
sei y=3x+2, lygtį. 


SK—6 


SK—7 
Ištirkite funkcijos HOLTE +i- 3 didėjimą (mažėjimą) ir 
Peline tn 
2. Ištirkite funkciją f(x)=x1—2x3 ir nubraižykite jos grafiką, naudo- 
damiesi išvestine. 


SK—8 


Raskite didžiausią ir mažiausią funkcijos /(x)= 3x3 — 20x3 42 reikš- 
mę P mis Da a) [-1; 3]; b) ]—2; OL. 
2. Ritinio ašinio pjūvio perimetras lygus 6 cm. Apskaičiuokite didžiau- 
sią ritinio tūrį. 


SK—9 

X 3 

1. Įrodykite, kad funkcija F(x)=sin x? yra funkcijos f(x)= 3x* cos x 
pirmykštė funkcija visoje realiųjų skaičių aibėje R. 

2. Parašykite funkcijos f0= 3; -V3 3x—1 pirmykščių funkcijų 


bendrąją išraišką. 
3. Raskite funkcijos /(x)=cos 3x pirmykštę funkciją, kurios grafikas 


eina per tašką M (Z: 2). 


ma ADP INS PE 
SK—10 
1. Apskaičiuokite: 


ž 
TE- _3dx 
7 7 5+2x ` 
= 


2. Apskaičiuokite šių kreivių apribotos figūros plotą: 
a) y=3x—X?, y=0; b) y=Ž x, y=0, x=—1, x=-2. 


—m—m—m————--———ZeZE E Zr. 
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SK—11 
1. Suprastinkite reiškinius: 
a-x av — x 1 —sin? ax 
as“ g > b) iosa tt ctga. 


2. Įrodykite tapatybę 


2cos*x—1 B zj 


l a re 
2ce (7 x) sin Ẹ a) 


a 


| SK— 12 
1. Suprastinkite reiškinius: 
a) logs (49052 +(0.(2)Y'); 
; 3 T 
Pas Buda ASA) 
COS (Z--) "COS (7 +x) „"tg(T+-x) 
2. Įrodykite tapatybę 
Lisas, KA 
ý 7. TT 
SK—13 


Išspręskite lygtis: 


x+3 A > 1 
77 7V 31: D log, (x?+8)- log, (x— I)=Iožas 71 


a) 


c) cos 3x-tgx=0, d) 22*-8= 16V2, 


SK—14 
Išspręskite lygtis: 


a) 7***43-7*-1=346; b) 3sin 2x-—2cosx=0; 
c) cos 5x — cos x=sin3x; d) log} (4x + 2) = log; (x + 0,5) + log; 4. 


Å— aaam 


l SK—15 
Išspręskite lygtis: 
log; upė 
a) 525-3— 2: 5*-2=3; b) gedas (1) Tg 
c) 3sinx+cos2x= —1; d) sin? x + 2 cos? x= 2 sin x+ COS X. 


P a i a 
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SK—16 


Išspręskite nelygybes: 

; 1 
a) cos? x + 5 >sin? x; b) —— V3; 
(P 


3 


c) Ig(x2+2)>Ig(3x-7); d) x*-35—3**1 <0. 
Mulla L i LAT 
5 variantas 


————————————————————————————————————————————————— 


SK—1 


1. Žinoma, kad x=3,125403..., y=1,153404.... Raskite sandaugos 
xy tris reikšminius skaitmenis. 
2. Išspręskite lygtį ir nelygybę: 
a) |x+6|20,7; b) |x-7!=|x4+5| 
3. Koordinačių plokštumoje pažymėkite nelygybių sistemos sprendi- 
nių aibę: 
x+y S4, 


1 
yz. 


SK—2 


l. Raskite funkcijos y apibrėžimo sriti: 


a) y= V x= 6x+8+loga(5-x); b) y= V 2cosx- V3. 


2. Nustatykite, kurios šių 
funkcijų yra lyginės, o kurios ne- 
lyginės: a) y=x°+x?°; b) y= 
=3-ctgžx; c) y=sinž x+cos x. 

3. 15 paveiksle pavaizduota 
funkcijos f grafiko dalis inter- 
vale —1<x<3. Žinodami, kad 
funkcijos periodas lygus 3, nu- 
braižykite šios funkcijos grafiką 
intervale —4<x<5. 
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SK—3 


1. Schemiškai nubraižykite funkcijos y grafiką, nurodykite jos apibrė- 
žimo sritį, reikšmių aibę, didėjimo (mažėjimo) intervalus, ekstremumo taš- 
kus, ekstremumo tipus: 


a) y=Ż; b) y= $43; c) y=2cosx. 


2. Funkcija f mažėja visoje realiųjų skaičių aibėje R. Skaičius f (5,5); 
f(20);: f (5:9); f (5 2) surašykite mažėjimo tvarka. 


SK—4 
1*. Apskaičiuokite: 
. 2x443 . x+2 
a) lim gaai D) lim (Sge) 


2. Funkcija f yra netolydi taške x= —1, neturi ribos šiame taške ir 
f(—1)=2. Schemiškai nubraižykite funkcijos f grafiką. 


SK—5 

1. Apskaičiuokite: 
; 3 
a) lim (cos x(1+tg?x)); b) lim JEA 
x—0 —8 
b a 
- 2. Išspręskite nelygybes: 
a) K+27(x*-3)(4—-x)<0; b) LAD z0, 
V x-9 

SK—6 
1. Apskaičiuokite funkcijos y išvestinę: 
a) y= zts + b)y=sinx+Ų 2x-1; c) y=3*.tg? x. 


2. Parašykite funkcijos f(x)=3x4—8x grafiko liestinės, lygiagrečios 
tiesei y=4x—7, lygtį. 


SK—7 


1. Ištirkite funkcijos f (x) =x* — 3x? didėjimą (mažėjimą) ir ekstremumus. 
2. Ištirkite funkciją f (x)=3x5— 5x3+ 1 ir nubraižykite jos grafiką, nau- 
dodamiesi išvestine. 


i a iii o LTS 


i SK—8 


“1; Raskite didžiausią ir mažiausią funkcijos f(x)=3x4—8x34+6x* 4-3 
reikšmę intervaluose: a) [—1; 2]; b) ]-2; 1[. 

2. Skaičių a> I išreikškite dviejų teigiamų dėmenų suma taip, kad pir- 
mojo dėmens ir skaičiaus, atvirkštinio antrajam dėmeniui, skirtumas būtų 
didžiausias. 


SK—9 


„ Įrodykite, kad funkcija F(x)=x-Inxš yra funkcijos f (x)= Ž 
si funkcija intervale ]0; oa 
2. Parašykite funkcijos f(x)=——— +V 3=x 3— x pirmykščių funkcijų 
bendrąją išraišką. 
3. Raskite funkcijos '0-7= pirmykštę funkciją, kurios grafikas 


eina per tašką M (6; 3). 


= 3x 


SK—10 
1. Apskaičiuokite: 
4 3 
a) f x? V xdx; b) J 2sin (3x+5) dx. 
0 -7 
2. Apskaičiuokite šių kreivių apribotos figūros plotą: 
a) y=Vx, y=0, x=1, x=9; 
b) y=x+6, y=x*4+2x4+4, x=I, y=0. 
SK—11 


1. Suprastinkite reiškinius: 
1 bt "ci 1 1 1 1 1 
a) (x5 — y6) (x? +y7) (x? +x9 99 +y’); 
b) sin2a cosa i 
1+cos 2x 14+cosa * 
2. Įrodykite tapatybę 
cos « : cos B— cos (x +B) 


= .tgB. 
cos (x — 8B) —sin x - sin 8 BE 


LIE E EE LL — Ža LŽ 
87 


SK—12 
l. Suprastinkitė reiškinius: 
logs 5 1—Ig2. 3log 36- cos x — 2 sin 34 — cos 5a 
i Biin i S b) sin x+2 cos 3a — sin 54 ` 
2. Įrodykite tapatybę 
; T 31 
sin (Z--s)+c0s (Z-a 
2 2 ; 
al r E l. 
SK—13 
Išspręskite lygtis: 
a) V x?+3x—3=2x-3; 
b) log, (x — 3) + log, (13 + x)= 3 logo. 0,125; 
3 
c) sin x-sin 2x+2cos3x=Ļ3; d) V 9*-1= y8. 
SK—14 


Išspręskite lygtis: 
a) 5*41+3-5*-142-5*-2=42;: b) cos*x+c0sx=0; 
c) sin 4x — sin 2x=sinx; d) Igž(2x— 1)=1g(x—0,5) +1g 2. 


SK—15 


Išspręskite lygtis: 
a) 2*+12-27*=9,5; b) Slestamlonė = A: 
c) tgx+3=4ctgx; d) 4(sinž x— cos? x)= 3 sin 2x. 
SK—16 
Išspręskite nelygybes: 
a) — sin 2x- sin 3x+7< cos 2x: cos 3x; b) tg (5+2) ŽŽ ; 


c) loga (52—4x+3)< 1; d) GJ >25, 
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6 variantas 


SK—1 


1. Žinoma, kad x=5,317304..., y=2,172513... . Raskite sumos x+y 
du pirmuosius dešimtainius ženklus. 
2. Išspręskite lygtį ir nelygybę: 
a) |3x-9 |<0,6; b) |x-2|=|x+1]. 
3. Koordinačių plokštumoje pažymėkite nelygybių sistemos sprendi- 
nių aibę: 
xž+7*> 16, 


2 
<. 
ys-. 


SK—2 
1. Raskite funkcijos apibrėžimo sritį: į 
a) y= Vx? — 6x—7+log,(—x); b) y=—=. 


2. Nustatykite, kurios šių 
funkcijų yra lyginės, o kurios 
nelyginės: a) y=x5+x7; b) y= 
=ctgžx+x4; c) y=cos?x— cos X. 

3. 16 paveiksle pavaizduota 
funkcijos f grafiko dalis inter- 
vale —2<x<!. Žinodami, kad 
funkcijos periodas lygus 2, nu- 
braižykite šios funkcijos grafiką 
intervale —4<x<2. 


SK—3 


1. Schemiškai nubraižykite funkcijos y grafiką, nurodykite jos apibrė- 
žimo sritį, reikšmių aibę, didėjimo (mažėjimo) intervalus, ekstremumo 
taškus, eskstremumo tipus: 


a) y= i b) y= 1-2 xX: œ) y=ž sin x. 


2. Funkcija f mažėja visoje realiųjų skaičių aibėje R. Skaičius f (1,7); 
(0D); f(V 3); f (15) surašykite mažėjimo tvarka. 
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SK—4 
1*. Apskaičiuokite: 


$ x*—3x414 ; {x{—_9 
a hm Sapas OF ir. = 


+). 
2. Funkcija f yra tolydi taške x= —2 ir lim gos —3. Schemiškai 


x—>—2 


nubraižykite šios funkcijos grafiką. 


SK—5 
1. Apskaičiuokite: 
5 
a) lim sinx(1+ctgžx); b) lim evan . 
Už x—7 
L 
2. Išspręskite nelygybes: 
a) (x-7) (x+5)(49—-x2)>0; b) = 0. 
X 
SK—6 


1. Apskaičiuokiie funkcijos y išvestinę: 


3 
32 
a) ye E es LA b) y=tgx+ V3x-2; C) v= E X i 


Ax*41 cos? 


2. Parašykite funkcijos f(x)=2xł—6x grafiko liestinės, lygiagrečios 
tiesei y=2x+1, lygtį. 


SK—7 


1. Ištirkite funkcijos f (x)= 3x5 — 20x? didėjimą (mažėjimą) ir ekstremu- 
mus. 

2. Ištirkite funkciją f(x) =x9—2x34+1 ir nubraižykite jos grafiką, nau- 
dodamiesi išvestine. 


SK—8 


1. Raskite didžiausią ir mažiausią funkcijos f(x)=4x*— 15x14-7 reikš- 
mẹ intervaluose: a) [2; 4]; b)]- 1; IĮ. 

2. Skaičių a> 1 išreikškite dviejų teigiamų dėmenų suma taip, kad 
skaičiaus, atvirkščio pirmajam dėmeniui, ir skaičiaus, priešingo antrajam 
dėmeniui, suma būtų mažiausia. 
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SK—9 


x+3 


Įrodykite, kad funkcija F(x)=x+1n x? yra funkcijos f(x)= 
nis funkcija intervale ]0; + 0[. 


2. Parašykite funkcijos f(x)= = r - „pirmykščių funkcijų 


bendrąją išraišką. smed a 
3. Raskite funkcijos f(x)=(2x+5)* pirmykštę funkciją, kurios grafi- 
kas eina per tašką M (—2; 3). 


SK—10 
1. Apskaičiuokite: 
8; 3 
a) | *Vxdx; b) Í 3 cos (2x-Ž) dx. 
0 r 
2 
2. Apskaičiuokite šių kreivių apribotos figūros plotą: 
a) y=5—x*, y=1; b) y=cos2x, y=0, -4 <x<Ž. 
SK—11 
1. Suprastinkite reiškinius: 
Vx+1 ; 1 : b) sin æ (cos x> sin x) + 1 
teire a lFaga | 
2. Įrodykite tapatybę 
4 sin «x - cos x (1 — tg? x) Sinia 
1+tg?a 
SK—12 


1. Suprastinkite reiškinius: 


t logs 4+ 251081258 


1 
a) (814 2 )- 4910%8:2; 
b . T . r in? -2 
) sin (x-3) sin (Z +a)-si (T—-a)-sinž(1+3)— 
— cos? (r +a). cos? (> z-a). 


2. Įrodykite tapatybę 


cos 2x + 5 cos 3x +cos 4x 


sin 2x +5 sin 3x +sin 4x ctg 3x. 
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SK—13 

Išspręskite lygtis: 
x-2 "= 13g. 
a) aa a b) e js Lia A 
3 

c) -E2 =0; d) 0,25-2* = 0,2547. 

SK—14 
Išspręskite lygtis: 
a) 7*-317*-24+2-7*-1=106; b) cos 2x-sin4x=0; 
c) cos 5x +c0s 3x=cos 4x; d) logi (x-5) -3=x=5 

2 

į SK—15 
Išspręskite lygtis: 
a) 5*-02571=4; b) 60t losat |/ (20); 
c) tgx- V3 ctgx+1=V3; d) V3 sin 2x—6cos x= —3. 

SK—16 
Išspręskite nelygybes: 
a) cos? x — >< sin? x; b) S LS k 

ctg (++3) ý 
3 == x?—2x 
c) logoa (x? —5x4+7)>0; d) (GF i =į. 
7 variantas 
SK—1 


1. Žinoma, kad x=4,233157..., y= 5,783213... . 
gos xy tris reikšminius skaitmenis. 

2. Išspręskite nelygybes: 

a) |2x+4|>0,1; b) |x-1|>|x+5]. 

3. Koordinačių plokštumoje pažymėkite nelygybių sistemos sprendinių 
aibę: 


Nustatykite sandau- 


x+2y 20, 
xy<l. 
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SK—2 
1. Raskite funkcijos apibrėžimo sritį: 
1 3 1 Va k 
TEA b) y= | sin? x= y. 
2. Nustatykite, kurios šių funkcijų yra lyginės, o kurios nelyginės: 
a) y=tg? x+ sinx; 


a) y— V 3x?+2x—1 + 


b) y=cos? x — x5; y 
) ps sin x— x 1 
c) V= RTosxi | 
3. 17 paveiksle pavaizduota O T = 


funkcijos f grafiko dalis inter- 
vale —1<x<0. Žinodami, kad 
funkcija f yra lyginė ir jos perio- 
das lygus 2, nubraižykite jos gra- 
fiką intervale —3<x<3. 17 pav. 


SK—3 

1. Schemiškai nubraižykite funkcijos y grafiką, nurodykite jos apibrė- 

žimo sritį, reikšmių aibę, didėjimo (mažėjimo) intervalus, ekstremumo 
taškus, ekstremumo tipus: 


a) y; b) y=x?—4x+5; Cc) y=2sin (++5). 


2. Funkcija f didėja visoje realiųjų skaičių aibėje R. Išspręskite nely- 
gybę /(x)>/ (2). 


SK—4 

1*. Apskaičiuokite: 
4 2x*—3x-2 

a) lim ZR: 


x—2 x—>—1 


2. Taškuose x= I ir x=2 funkcija f yra netolydi, Ut f ()=2, f(1)=3, 


taške x=2 šios funkcijos riba neegzistuoja. Sehemiška) nubraižykite 
funkcijos f grafiką. 


b) lim [| - )- 


SK—5 
1. Apskaičiuokite: 
š sin 3x—sin 2x , x-8 
a im —-2 o a, 
*—3 V x-2 


2. Išspręskite nelygybes: 


a) G-)+3 (4) +5)>0; ye Ly 


A SK—6 
1. Apskaičiuokite funkcijos y išvestinę: 
tg (2x+ z) 
pn = 142 . aa gei Do A e L 
a) y= Vxt— 3x? + 5x; b) y= Orr > c) y= log; (cos x). 


2. Parašykite funkcijos JO) = Z dpat grafiko liestinės, lygiagrečios 
tiesei y=4x—7, lygti. 


SK—7 


1. Ištirkite funkcijos f(x)=x*-1n x didėjimą (mažėjimą) ir ekstremu- 
mus. ; 
2. Ištirkite funkciją f (x)=10x6—12x5— 1541420x3 ir nubraižykite 
jos grafiką, naudodamiesi išvestine. 


SK—8 


l. Kokiose ribose kinta funkcijos y=cos x+y cos 2x reikšmės, kai 
xe[0; x]? 

2. Taisyklingosios piramidės MABCD šoninės sienos plotas lygus 2, 
o atkarpos CD ilgis gali įgyti bet kokias reikšmes, priklausančias inter- 
valui [1; 3]. Apskaičiuokite piramidės viso paviršiaus plotą, kai žinoma, 
kad atkarpos CD ilgio ir piramidės apotemos suma yra mažiausia. 


SK—9 


1. Kokios funkcijos pirmykštė funkcija yra F (x)= Inžx? Raskite funk- 


cijos g(x)= moens pirmykštę funkciją intervale pė + of. 
2. Raskite tokį diferencialinės lygties f“ (x)= r sprendinį, kad 
Už aih 
r(3)=2 
SK—10 
Apskaičiuokite 
6 0 
a) | == b) J sin X COS xdx. 


3 
2. Apškaičiuokite šių kreivių apribotos figūros plotą: 
a) y=x?—2x+2, y= —x?+6x4+2; b) y=x?, y=4x-4, x=0. 
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SK—I1 
l. Suprastinkite reiškinius: 


x-i xV x-I Vx; 1 +cos 3 +cos 2% + cos x 
TETS x+Vx+1 Vx+i terar i 2 cos? x +cos a— 1 2 
2. Įrodykite tapatybę 

sin 4a + cos 4x-ctg 2x = 182 
= 2tga | 


SK—12 
1. Suprastinkite reiškinius: 
o, Ma Do Fa F6),. 
a | a— Vai TaT) (q >-| i 
) ( tg? 590° sin 111° { cos 279° ctg? 950° ) 
cos? 320° cos 159° ) sin 549“ sin? 400° J“ 
2. Įrodykite tapatybę 
sin? x +c0s3 x i Alkos 
———= ] —— sin 2x. 
sin «+c0s« 2 
SK—13 
Išspręskite lygtis: 
a) Vx+2-Ųx-6=2; 
1 | 
b) 2 log, (x —4)+ 2 log: (2x — 1) = log; 3; 
c) 4 cos?’ x+ 3 cos (7 — x)= 0; 
d) 2% -6x+9,5 = 16/2. 
SK—14 
Išspręskite lygtis: | - 
a) log, (40 —2%)=x—2; b) cos (3 -x) + cos (z+ x)=0; 
c) sin? x+ sin? 2x =sin? 3x; d) 5. 78-342. 78 *-2= 133. 
SK—15 


Išspręskite lygtis: 
a) 251++31-05—2.51x131-1—3=0; b) 2lg(lgx)=1g(3-2lg x); 
c) 2sintx— 5cos?x= —2; d) 6sinžx +3sinx-/cos x —5 cosžx=2. 
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aaa 
SK—16 
Išspręskite nelygybes: 
| 


Vv3 | 
d) 25*4+5 <6-55. 


a) cos 4x +cos2x<0: b) ctg (x-5) < 


2 ožiu (x? 5x 8) 
c) a <2,5; 


I — L — m E 
8 variantas 


————————————— | | ||| 
SK—1 
I. Žinoma, kad x=3,1514473..., Y=2,1785023... . Nustatykite sumos 
X+ tris pirmuosius dešimtainius ženklus. 
2. Išspręskite nelygybes: 
a) |3x+9|<0,6: b) |x4+2|<|x4+4 |. 
3. Koordinačių plokštumoje pažymėkite nelygybių sistemos sprendi- 
nių aibę: 
f x+3y<0, 
l x3. 


SK—2 
l. Raskite funkcijos y apibrėžimo sritį: 
a) y=V4x2-7x—2+Vig(—x): b) y= | cos? x — k ; 
y 2. Nustatykite, kurios šių funk- 
1 cijų yra lyginės, o kurios — nelygy- 
a nės: 
01 x 


a) y=ctgžx +cos? x; 
b) »=x3-—sin* x; 
tg x—sin x 


c) y= y 
3 x? +cos x 


18 pav. 

f | l 3. 18 paveiksle pavaizduota 
funkcijos f grafiko dalis intervale —I<x<0. Žinodami, kad funkcija 
J yra nelyginė ir jos periodas lygus 2, nubraižykite šios funkcijos grafiką 
intervale —3<x<3. 


—— a aO 
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SK—3 


1. Schemiškai nubraižykite funkcijos y grafiką, nurodykite jos api- 
brėžimo sritį, reikšmių aibę, didėjimo (mažėjimo) intervalus, ekstremumo 
taškus, ekstremumo tipus: 

; as S 12 1. 2 1 ( m 5) 

a) y= 7 b) y= —x7+6x-7; <) z COS X—-3)- 


2. Funkcija f mažėja visoje realiųjų skaičių aibėje R. Išspręskite nely- 
gybę f()>/ (I). 


SK—4 
1*. Apskaičiuokite: 


5 4x?—9x—9 z 25— x? 3 
„ABD, | ( i 
Žiaro a ar 


2. Taškuose x= —2 ir x=1 funkcija f yra netolydi, lim (f(x)=1, 
2 


f(-2)=5, taške x=] šios funkcijos riba neegzistuoja. Schemiškai nu- 
braižykite funkcijos f grafiką. 


SK—5 
1. Apskaičiuokite: 
3 
.  sin3x+sin 5x | , Vx-3 
a) umi cos 3x + cos 5x * B) im x—27 
x> 
2. Išspręskite nelygybes: 
a) (2 — x) (x — 1) (x + 5) (x? + 3) < 0; 
b) (x—2) (x+1)Vx+7 >0. 
x-3 
SK—6 


1. Apskaičiuokite funkcijos y išvestinę: 


) y= ar 
V-I 

uj . 
b) y=(2x—3)ž-ctg (ž-x); 
c) y=log; (sin x). - 


2.. Parašykite funkcijos f (x)=x°— 5x grafiko liestinės, lygiagrečios tie- 
sei y=7x—3, lygti. 
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SK—7 


1. Ištirkite funkcijos f(x)=x?°e-* didėjimą (mažėjimą) ir ekstremu- 
mus. 

2. Ištirkite funkciją f (x)= 5x — 12x5— 7,544+20x34+8 ir nubraižykite 
jos grafiką. naudodamiesi išvestine. 


SK—8 
1. Nustatykite funkcijos y=sinkx+4 sin 2x reikšmių sritį, kai xe 


- |-ž: 3 
2* 3) 


2. Ritinio ašinio pjūvio perimetras lygus 8, o pagrindo skersmens il- 
gis gali įgyti bet kokias reišmes, priklausančias intervalui [1; 3]. Apskai- 
čiuokite ritinio, kurio ašinio pjūvio plotas yra didžiausias, šoninio pavir- 
šiaus plotą. 


SK—9 
1. Kokios funkcijos pirmykštė funkcija yra F(x)=sinšx? Raskite funk- 
cijos g(x)= 3 sin (2x+ z) -sin (x+ z5) pirmykštę funkciją. 


2. Raskite tokį diferencialinės lygties f“ O=- sprendinį, kad 
- r 
fiaj si 


SK—10 
1. Apskaičiuokite: 


cos? xdx. 


2 
a) | œ+ ÙV2x+ 4dx; b) 
7 


aa — nja 


2. Apskaičiuokite šių linijų apribotos figūros plotą: 
a) y=-—x°, y=0, y=x-2; 
b) y=x, y= —x?+4x+4, x> —1. 
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im 
SK—11 
1. Suprastinkite reiškinį: 
pe M, M +=) 
a) ( Va+Va+1 Va- Va-1 Va-1+Va+1 
cos 2x 
tg?x— ctga ` 


b) 


2. Įrodykite tapatybę 
sin? «— 4 sin? = , 
—— tg 7: 


a 
sin? « + 4 sin? ip] —4 


—————————T 
SK—12 
1. Suprastinkite reiškinį: 
až ba ci f 
a) (a—b) (a—c) 2 (b-c)(b-a) 5 (c—a) (c—b) 


1 sin? x cos? « tg? 
TERR — — 1mm Q. 
b) cos? a F 1+tg o 1+ctgža Ė 


2. Įrodykite tapatybę 
sin 24 cos « 
1+c0s4 ” T+cos 24 
S mmm 
SK—13 


(a 
=tg 7: 


Išspręskite lygtis: 
a) V37Zx—VI07x=2; b) logslogslog, (x +9)=10842— 1; 
c) cos x— cos 2x—sin 3x=0; d) 0,5: 27+? = 6471. 
o aaas 
SK—14 
Išspręskite lygtis: 
b) log, (x? — 8)-log,(5—x)=0; b) sin (@-x+sin( Z+ x)=0; 


5 
c) sin*6x +cos*x =cosž5x; d) x-IgŲV52*7-1g25=0. 


||| | | | (0101 


7* 99 


—————— (“1111 


i | SK— 15 
Išspręskite lygtis: 

a) 3. 9Y + 4 9 = 28. 3V FTN, 

b) 2 log; (Ig x) = log; (10 — 9 lg x); 

c) 8 cost x+ 6sin? x = 5; 

d) 6 sin? x —3sin x- cos x — Scosž x=2. 


na O i 


: | SK—16 
Išspręskite nelygybes: 


1 - 
a) sin? x> z; b) ctg (2x+Ē)> —1; 
c) logĝa(x—1)>4; d) 5+1 5554, 


a 44 


TIKRINAMIEJI DARBAI 


6 tikrinamasis darbas 


(pagal mokymo priemonės III skyriaus § 10— 12) 


1 variantas 


1. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 
a) f(x)=sin3x; b) f(x)=tg(x+1)—ctg (x+ 1). 


2. Kam lygi riba lim cos (++5)2 Kodėl? 
Žž 
3. Parašykite harmoninio svyravimo y= 2cos (V 3 x— 1) diferencia- 
linę lygtį. 
4. Suprastinkite reiškinį 
sin (Z +>) sin (m +a) 


G=) 
cos 2 


5. Išdėstykite didėjančia tvarka skaičius sin 2, sin 4, sin 6. Išvardy- 
kite pagrindines funkcijos sin savybes. Nurodykite intervalą, kuriame 
funkcija sin yra apgręžiama. 

6. Apskaičiuokite: 

a) tgV2+tg(-V2); b) tg r ctg 25 E į 


Pasakykite pagrindines funkcijos tg aa Nurodykite intervalą, 
kuriame funkcija tg yra kia 


7. Raskite arccos (—1); arccos 2 Suforikiuluokite funkcijos arccos 
apibrėžimą. Nurodykite jos apibrėžimo sritį ir reikšmių aibę. 
8. Išspręskite lygtis: . 
ud aTa x 2 
a) tg (2+- £)=1; b) 2cos (Ž+1)=1. 


Parašykite lygties sin x=a sprendinių radimo formulę. 

9. Žinoma, kad tg «= —2. Raskite sin x. Kuriame ketvirtyje gali būti 
a? Kada sin « yra teigiamas? 

10. Išspręskite nelygybes: a) tg 2x> 1; b) sin x< |; 
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2 variantas 


1. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 
a) f (x)=cos? 2x; b) f(x)=ctg (3x+ z). 
2. Kam lygi riba lim tg2x? Kodėl? 


x—— 


8 


3. Parašykite diferencialinės lygties y"= —0,25 y bendrąjį sprendinį. 


4. Nesinaudodami lentelėmis, apskaičiuokite 


sin 157° - sin 113° 
cig 293° 


Parašykite funkcijos y=cos 2x grafiko liestinės lygtį taške, kurio 
abscisė ym, 


— cos? 247°. 


Išvardykite pagrindines funkcijos cos savybes. Nurodykite intervalą, 
kuriame funkcija cos yra apgręžiama. 


6. Raskite arctg (— 1), 2 arcctg l 


„ Nurodykite arctg apibrėžimo 
sritį ir reikšmių aibę. Paaiškinkite, kodėl arctg yra nelyginė funkcija. 

7. Ar teisingos lygybės: 

a) arcsin (= 1 )- —Z: b)arcsinl= sE 


Nurodykite funkcijos arcsin apibrėžimo ir reikšmių sritis. Paaiškinkte, 
kodėl funkcija arcsin didėja visoje apibrėžimo srityje. 

8. Išspręskite lygtis: 

a) 4sin (4 -2)=2; b) tg? 3x=3. 

Parašykite lygties cos x=a sprendinių radimo formulę. 

9. Žinoma, kad sinx = = Raskite ctg «. Kuriame ketvirtyje gali būti 


«x? Kada ctg « yra neigiamas? 
10. Išspręskite nelygybes: a) cos x>1; b) tg 2x<1. 


7 tikrinamasis darbas 
(pagal mokymo priemonės IV skyrių) 


1 variantas 


1. Ar funkcija y=2x?—3 yra funkcijos y=4x pirmykštė intervale 
[0; 1]? 

Pasakykite pirmykštės funkcijos apibrėžimą. 

2. Funkcijos 4 (x)=x*—x grafikas eina per tašką M (0; 0). Raskite 
šios funkcijos pirmykštę funkciją. 
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3. Raskite šios funkcijos pir- 
mykštę funkciją: 
4 


a) x2— 5V x; i 
b) sin (2x — 3)- —77- 


cos? x 
4. Apskaičiuokite šių kreivių 
apribotos figūros plotą: y= 


T 
=cos 5x, y=0, x=0, x =- 


S(x) (19 pav.) išvestinė taške 19 pav. 
2? taške 1? 


4 
6. Apskaičiuokite integralą f Vx dx. 


1 . . RA 
Pasakykite funkcijos /(x) integralo nuo a iki b apibrėžimą. 
7*. Raskite funkcijos ọ (x)= [ sintždt išvestinę. 


1 . . Y . . . 
Parašykite funkcijos sin t? pirmykštę funkciją, kuri taške O įgyja reikš- 
mę 3. , | 
E Taško pagreitis (judant tiese) laiko momentu / lygus 1 +sin t. Ras- 
kite koordinatę kaip laiko funkciją, kai laiko momentu t=0 koordinatė 
lygi 1 ir greitis lygus 1 (laikas (£) sekundėmis; mastelio vienetas tiesėje 


titinka 1 m). | i | 
gi 9*. sanis funkcijos y=x4 integralines sumas 2, (0; 2) intervale 


[0; 2]. Kam lygi lim X,(0; 2)? 


L Šš ae 1 
10*. Kam lygus darbas, kurį atlieka kintamoji jėga f(x)= GFI’ 


perkeldama materialų tašką iš taško 0 į tašką 1? 


2 variantas 


1. Viena funkcijos f (x) pirmykštė funkcija intervale [0; 1] lygi sin (x? — 
—3). Kaip rasti visas funkcijos f(x) pirmykštes funkcijas? 

Suformuluokite funkcijos pastovumo požymį. 

2. Raskite šių funkcijų pirmykštę funkciją: 


į 1 
a) xx = 3V; b) cos (0,5x— I)- -y 
Ei d . z 
3. Raskite funkciją F(x), kai F eT ir F(1)=2. 
4. Raskite kreivių y=x?—2x+1 ir y=1 apribotos figūros plotą. 
Kokia figūra vadinama kreivine trapecija? 
b 
5. Integralą f f(x)dx išreikškite plotais S1, S2, S% ir $4 (20 pav.). 
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20. pav. 


83 
6. Apskaičiuokite integralą J Važdx. 


. . 1 
Parašykite Niutono — Leibnico formulę. 
x 


7*. Sakykime, kad ọ (x)= f 2" dt. Raskite: a) ọ (I); b) ọ' (0). 
1 

Kam lygi integralo su kintama viršutine riba išvestinė? 

8*. Materialus taškas juda tiese, o į itis lai 
I , » O jo greitis laiko momentu ż lygus 
BS I Bio kelią, kurį taškas nueina nuo +=0 iki t=3, ir jo Ia 
elio Pijų ė 2 B ; 
Ni e (t.y., kai +=3). Kelias matuojamas metrais, laikas — se- 

9*. Raskite ribą lim b,, kai 


n—-0 


-Zf N- . 27 
b, > (sin O + sin Z +sin = Fec F 


sin(n—1) 7 
n Ik 


apskaičiavę f sin xdx. 
0 


Kodėl lim b= | sin xdx? 


n> 


0 
10*. Raskite darbą, kurį atlieka kintamoji įė 
į i , Ė ji Jėga f(x)=3x* (H), perkel- 
dama tiese materialų tašką iš taško M (1) į tašką M (3). Mestie actas 
tiesėje atitinka 1 m. 


8 tikrinamasis darbas 
(pagal mokymo priemonės V skyrių) 


1 variantas 


1. Schemiškai nubraižykite funkcijos f(x) grafiką: =2,3*-2: 

TORE (œ) grafiką: a) f(x)=2,3*-2; 
Su kuriomis a reišmėmis rodiklinė funkcija y=a* mažėja? didėja? 
2. Išspręskite nelygybę logo 5 (2x—1)<logą 5 (3x— 2). 
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3. Raskite funkcijos /(x)=eš* +1g(8x) išvestinę. 

Parašykite skaičiaus e apytikslę reikšmę. 

4. -Parašykite funkcijos A(x)=x—In x grafiko horizontaliosios liesti- 
nės lygtį. 

5. Žinoma, kad F' (x)=e"** ir F(1)=0. Raskite F (x). 

6. Apskaičiuokite: a) 2'98:7; b) 0,7183, Suformuluokite logaritmi- 
nės funkcijos log, apibrėžimą. 

7. Raskite funkcijos In (x?—8x+ 16) apibrėžimo sritį. 

8*. Raskite diferencialinės lygties y'= —2y sprendinį, kuris taške 
0 įgyja reikšmę 0,7. 

9. Raskite funkcijos y= 3“ 7** ekstremumus. 

10. Raskite funkcijos o (x)=xV* — V 2 xV3 didėjimo ir mažėjimo in- 
tervalus. 

Nustatykite funkcijos + apibrėžimo sritį. 


2 variantas 


"1. Schemiškai pavaizduokite funkcijos y grafiką: 
a) y=0,7*+?; b) y= log; 4 (x — 2). 
Su kuriomis a reikšmėmis logaritminė funkcija log, mažėja? didėja? 
2. Išspręskite nelygybę 2% -1> 4*-1, l 
3. Raskite funkcijos f(x)=10-8*+1n (8x) išvestinę. 
Suformuluokite funkcijos In apibrėžimą. 
4. Tiesė liečia funkcijos y=e*!n (x+1) grafiką taške, kurio abscisė 
x=0. Raskite šios liestinės posvyrio kampo tangentą. 
5. Funkcijos 5 grafikas eina per tašką M (I; I). Raskite šios funkci- 
jos pirmykštę funkciją. 
6. Žinoma, kad 1g2 70,3010 ir Ig3 70,4771. Apskaičiuokite log 2. 
Kaip apskaičiuojamas log,b, naudojantis V. Bradžio „Keturženklė- 
mis matematinėmis lentelėmis“? 
7. Raskite funkcijos y= x"7 + x° apibrėžimo sritį. Kam lygi šios funk- 
cijos išvestinė? 
Su kuriomis p reikšmėmis funkcija y=x” didėja? mažėja? 
8*. Parašykite diferencialinę lygtį, kurios“ sprendinys yra funkcija 
y=0,5*. 
9. Nubraižykite funkcijos y = 2-108:* grafiką. 
Parašykite pagrindinę logaritminę tapatybę. 
10. Raskite funkcijos f (x)= In*x—2 Inžx didėjimo ir mažėjimo inter- 
valus. 
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9 tikrinamasis darbas 


(pagal mokymo priemonės VI skyrių) 


1 variantas | 


I. Ką vadiname lygtimi? lygties šaknimi? Kokias lygtis vadi 
ekvivalenčiomis? 2 nimi? Kokias lygtis vadiname 


2. Ar ekvivalenčios šios sistemos: 
/ (x+y? =1, l 2x(x+7)=I, 
r 
x+y=2x x+y=2x? 


Pasakykite lygčių sistem iti i : TENSE P 
ų keitimo joms ekvival i 
taisykles. J enčiomis sistemomis 


3. Išspręskite lygčių sistemą kintamųjų eliminavimo būdu: 


x+y-z=2, 
2x-v4+47= l, 
-X+6/1+2Z=5. 


4. Išspręskite sistemą ir pavaizduokite grafiškai: 
| 3x+5y=-4, 
—Xx+3y=6. 


5..Dviejų tiesinių lygčių su dviem kintamaisiais sistema neturi sprendi- 


nių. Ką galima pasakyti apie tieses, kurias apibūdi s $ 
Pateikite pavyzdžių, las apibūdina sistemos lygtys? 


(6—8). Išspręskite lygtis: 
6. logs (2x— 1) =log, (x? —4x — 1). 
7. VA-2xX1T+VR+2x11=2. 
8. 0,25*+0,5*=6. 
9. Išspręskite lygčių sistemą 
J log, (X +7)=3, 
| logi; x + logi, y= I. 
PE p aCiS plokštumoje pavaizduokite nelygybių sistemos spren- 
xž+)*< 16, 
x20, 
X+(V-4)>16. 
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2 variantas 


1. Ką vadiname lygčių sistema? lygčių sistemos sprendiniu? Kokios 
dvi lygčių sistemos vadinamos ekvivalenčiomis? 
2. Ar ekvivalenčios šios lygtys: 
x-l 


= i -l= ? 
27 1 ir x-1=2y? 


3. Išspręskite lygčių sistemą kintamųjų eliminavimo būdu: 
—x-2y+Z=1, 
x+y-Z=2, 
2x+y-2Z=9. 

4. Trijų tiesinių lygčių su dviem kintamaisiais sistema turi vienintelį 
sprendinį. Ką galime pasakyti apie tieses, kurias apibūdina sistemos lyg- 
tys? Pateikite pavyzdžių. 

5. Išspręskite lygčių sistemą ir pavaizduokite ją grafiškai: 

2x+6y= -7, 
| Sx + 10y= — 35. 


Kiek sprendinių gali turėti dviejų tiesinių lygčių su dviem kintamai- 


"siais sistema? Pateikite pavyzdžių. ; 


6. Išspręskite lygtį Vx? + 5x +3=V3x*+8x+4. 
Kodėl x= —! nėra lygties šaknis? 
(7—8). Išspręskite lygtis: 
7. xloš: x = 8x2, 
8. 31-*13*+2—= 28. 
9. Išspręskite lygčių sistemą 
x*4+y*=25, 
| Igx+1gy=1g 12. 
10. Koordinačių plokštumoje pavaizduokite nelygybių sistemos spren- 
dinių aibę: 


y<, 
vyz23x-2, 
y+3x+2>0. 


KONTROLINIAI DARBAI 


1 variantas (20—25 min.) 


1. Duota funkcija f (x)=3 sin 2x. Raskite: a) f' (x); b) f“ (0). 

2. Parašykite kokį nors (nenulinį) diferencialinės lygties sprendinį. 

3. Apskaičiuokite arcsin (—0,5) +arccos (- I). 

4. Išspręskite lygtį sin x= — I. 

5*. Įrodykite, kad funkcija A (x)= —3,2x —cosžx +sinžx mažėja visoje 
skaičių tiesėje. i ' 


2 variantas (20—25 min:) 


1. Duota funkcija f(x)=3 cos 2x. Raskite: a) f’ (x); b) f" (0). 

2. Parašykite Kokį nors (nenulinį) diferencialinės lygties y“ = —49y 
sprendinį. 

3. Apskaičiuokite arctg (— 1) +arccos (— 0,5). 

4. Išspręskite lygtį cos .x= — I. 

5*. Įrodykite, kad funkcija A (x)= 2 sin x-sin (0,5 7+x)+2,5 x didėja 
visoje skaičių tiesėje. 


3 variantas (20—25 min.) 


I. Duota funkcija /(x)=tg (++2). Raskite: a) f" (x); b) f’ (0). 

2. Parašykite harmoninio svyravimo y=2 cos (4x— 1) diferencialinę 
lygtį. 

3. Apskaičiuokite arc sin (— z) +arctg I. 

4. Išspręskite lygtį cos x= 5 

5*. Išspręskite lygtį | +c0s t+cos 2t+cos 3t=0. 


4 variantas (20—25 min.) 


1. Duota funkcija /(x)=ctg (x+ 3) Raskite: a) f” (x); b) f’ (0). 
2. Parašykite harmoninio svyravimo y=3cos (9x— 2) diferencialinę 
„lygtį. 
3. Apskaičiuokite arccos ( - z) +arctg y3. 

y3 


4. Išspręskite lygtį sin x= EE 


$*. Išspręskite lygtį sin t+sin 2t+sin 3t+sin 4t=0. 
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1 variantas 


1. Išspręskite lygtis: 

a)tg2X= — V3; b) 2sinžx=1—c0s X. 
2. Išspręskite nelygybes: 

a) tgx>1; b) sin0,5x> — 0,5. 

3. Įrodykite tapatybę 


sinx-tgx 
————--=tg3. 

cos 7—1 E 
Iš x reikšmių: Z, 2 0 išrinkite tas, su kuriomis lygybė neteisinga. 


arcsin 0,5x 


apibrėžimo sritį. 
x2 


'4*. Raskite ` funkcijos v= 


2 variantas 


1. Išspręskite lygtis: | 
a) tg 3x=—1; b) 2 cosžx=1—sin x. 


2. Išspręskite nelygybės: 
a) tg X<—-l; b) cos 2x2 —0,5. 


3. Įrodykite tapatybę 
Tosan cle = ctg a. 
sin x—l 
Iš x reikšmių: m, z 5 = Išrinkite tas, su kuriomis lygybė neteisinga. 


arccos (2— x) P wii 
i ij = ———— rėžimo sritį. 
4*. Raskite funkcijos y = na apib į 


3 variantas 
1. Išspręskite lygtis: 


a) sin 2x= Z ; b) cos? x — 2 sin x cos x = 3 sin? x. 


2. Išspręskite nelygybes: 
v3 


a) sinx <S = į b) tg2x> I. 


tgx—cos "14 
cos x — ctg V 


3. Įrodykite tapatybę =tgx- cos] 3. 


Iš x reikšmių: =, Z, > išrinkite tas, su kuriomis lygy bė neteisinga. 
4*. Apskaičiuokite arccos (cos (2 arcctg (V2- 1))). 
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4 variantas 
l. Išspręskite lygtis: 


1 Žas 5 
a) cos3x= — 5; b) cos? x + 3 sin x cos x =4 sin? x. 


2; Išspręskite nelygybes: 


a) cos x> -2i b) tg3x< V 3. 


3. Įrodykite tapatybę 


ctg X—sin “14 


: =ctgx-sin la. 
sin x— tg x 8 


T 


2 
4*. Apskaičiuokite arcsin (cos (2arcctg (V 2— 1))). 


Iš x reikšmių: F> 5, išrinkite tas, su kuriomis lygybė neteisinga. 


1 variantas 


1. Įrodykite, kad funkcija F(x)= — L42 yra funkcijos sO=-4 
pirmykštė funkcija intervale JO; + o0[. 

2. Raskite funkcijos f (x)= —2 sin x pirmykštę funkciją, kurios grafi- 
kas eina per tašką A[(- 2 í 0). 

3. Apskaičiuokite (nusibraižę brėžinį) kreivių y= —xž—2x ir y=0 
apribotos figūros plotą. 


4 
Are = 
4. Apskaičiuokite [(++ Ž ) dx. 
1 
5*. Apskaičiuokite kreivių y=coš X, y= —cos x+1, x= m x=0 
apribotos figūros plotą. 


2 variantas 


1. Įrodykite, kad funkcija F()=Ž-1 yra funkcijos /(x)= -4 
pirmykštė funkcija intervale J0; oo[. 

2. Raskite funkcijos f(x)=2 cos x pirmykštę funkciją, kurios grafi- 
kas eina per tašką A(-7; 0). 
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3.: Apskaičiuokite (nusibraižę brėžinį) kreivių y= —x? +3x ir y=0 apri- 
botos figūros plotą. 
8 3 


4. Apskaičiuokite f (2x— Us Jar. 


x 


1 
5*. Apskaičiuokite kreivių y=sin x, y= —sin x+1, x=2Ž, x=Ž 


apribotos figūros plotą. 


3 variantas 


1. Įrodykite, kad funkcija F(x)= — tg x — 1 yra funkcijos f(x) = - == 
pirmykštė funkcija intervale |-ž: Zl. 


2. Raskite funkcijos J (x) = 3x2 — 7 pirmykštę funkciją, kurios gra- 
fikas eina per tašką A(-—2; 3). 

3. Apskaičiuokite (nusibraižę brėžinį) kreivių y=xž—1 ir y=3 apri- 
botos figūros plotą. 


4. Apskaičiuokite (sin Ž+ cos aj dx. 


© 
=s 


5*. Apskaičiuokite kreivių y x=], y=x-! apribotos figūros 


plotą. 


=: 


4 variantas 


1. Įrodykite, kad funkcija F(x)=ctgx+V3 yra funkcijos f(x)= 
== pirmykštė funkcija intervale ]0; 7[. 

2. Raskite funkcijos (= + pirmykštę funkciją, kurios grafi- 
kas eina per tašką A(3; — I). 

3. Apskaičiuokite (nusibraižę brėžinį) kreivių y=4—x? ir y=3 apribo- 
tos figūros plotą. 


n- 


8 
4. Apskaičiuokite { (1 +cos 2x) dx. 
0 


5*. Apskaičiuokite kreivių y=13—4x ir y=% apribotos figūros 
plotą. 
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1 variantas 
1. Išspręskite lygtis: 
a) 871-23% =8; b) 5*—7-5*-2 =90) 
2. Išspręskite nelygybę 2 log, (3—2x)<0. 
3. Išspręskite lygtį logžx — log;x=2. 


4. Išspręskite nelygybę (5) >27. 
5*. Išspręskite nelygybę log, (4x+7)>0. 


2 variantas - 
1. Išspręskite lygtis: 
a) 2771-:335*=27; b) 4*—3-4*-2=52, 
2. Išspręskite nelygybę 2 log, (3x— 2) <0. 
3. Išspręskite lygtį logž x +10g5 x=2. 


4. Išspręskite nelygybę (47 <32. 
5*. Išspręskite nelygybę log, ,(10+7x)>0. 


3 variantas 
1. Išspręskite lygtis: 
a) V3-3*= 2; b) 45-6-2*48-0. 
2. Išspręskite. nelygybę 2 log, (1— 2x) 20. 
d iš piesikiės bni Nadi d I)=1. 
4. Išspręskite nelygybę (5) < 5y 5. 
5*. Žinoma, kad logs15=a, log, 18=b. Raskite logos 24. 


4 variantas 
1. Išspręskite lygtis: 
a) V35-58 =; b) 9*4+3-3*— 180. 
2. Išspręskite nelygybę 3 log, (2x— 1) 20. 


3. Išspręskite lygtį log (x*?— 5x+7)=1. 


4. Išspręskite nelygybę (5) < 36 y6. 
5*, Žinoma, kad log,I2=a ir log,;24=b. Raskite Iog,,168. 


1 variantas 


1. a) Duota funkcija /(x)=e7*-cos x. Raskite f'(x), /'(0). b) Duota 


In (—2x) š , , 1 
n Raskite ọ' (x), ọ (-4)- 


2. Apskaičiuokite kreivių y= 1 , x=1, x=-4, y=1 apribotos figūros 
plotą. 

3. Išspręskite lygtis: 

a) V 3x+1=x-—1; b) log(3x+23)-— log, (x-—1)=2. 

4*. Du kūnai juda tiese. Pirmas kūnas juda pagal dėsnį f (t)=4', antras — 
pagal dėsnį ọ (r) =2'+1. Nurodykite 7 (te R) reikšmes, su kuriomis pirmo 
kūno greitis didesnis už antro kūno greitį. 


funkcija ọ (x) = 


2 variantas 


1. a) Duota funkcija f (x)=e7*. sin x. Raskite f“ (x), f’ (0). b) Duota 


In (— 3x) . , , 1 
4 Raskite 6' (x), ọ (- 5): 


2. Apskaičiuokite kreivių uet , x=1, x=3, y=2 apribotos figūros 
plotą. x 

3. Išspręskite lygtis: 

a) V 2x+1=x-1; b) log,(5x+3)--log;(3x— 1)=2. 

4*. Du kūnai juda tiese. Pirmas kūnas juda pagal dėsnį /(+)=9'71, 
antras — pagal dėsnį ọ (t)=2 -3'. Nurodykite 1 (t e R) reikšmes, su ku- 
riomis pirmo kūno greitis mažesnis už antro kūno greitį. 


funkcija ọ (x)= 


3 variantas 


1. a) Duota funkcija f(x)=2* -cos x. Raskite f’ (x), f’ (0). b) Duota 
funkcija ọ (x)= 6 In (5 x). Raskite ọ' (x), g (5)- 

2. Apskaičiuokite kreivių y= — 1 „X=-l, x=—3, y=1 apribotos 
figūros plotą. id 

3. Išspręskite lygtis: 

a) V2x—1=x-2; b) 2logs(x+1)-10g5(3x+1)=0. 

4*. Du kūnai juda tiese. Pirmo kūno greitis momentu / lygus 4', o antro 


1 


kūno greitis lygus 5-2“. Momentu /=0 abu kūnai yra taške 0. Nuro- 


dykite reikšmes + € R, su kuriomis pirmo kūno koordinatė didesnė už 
antro kūno koordinatę. 
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4 variantas 2. Koordinačių plokštumoje pavaizduokite sistemos sprendinių aibę: 


7 x+y l, 
1. a) Duota funkcija. f(x)=3* » sin x. Raskite f’ (x), f’ (0). b) Duota x<0 
a 1 EL pfi D 
funkcija ọ(x)=6 1n G x) „ Raskite 9' (x), o (4) ; y-xX<3. 
l 2. Apskaičiuokite kreivių y= -4, x=-—l, x=—4, y=2 apribotos 3. Išspręskite iygčių sistemą 
figūros plotą. 51+log; (+*—5*) = 25 
3. Išspręskite lygtis: ! į 
log; (xž — y*) — logs (x +y) =0. 


a) V 3x+1=x—3; b) log, (2x+1)-2log,/x-1)=0. 

2 2 4*. Išspręskite lygtį V 1—sinx=cosx, kai 0<x<7. 

4*. Du kūnai juda tiese. Pirmo kūno greitis momentu / lygus 9'+1, o 
antro kūno greitis lygus > <3'. Momentu /=1 abu kūnai yra taške 0. 


Nurodykite reikšmes 7 < R, su kuriomis pirmo kūno koordinatė mažesnė I, Išspręskite lygčių sistemą 
už antro kūno koordinatę. X -X—- XS 1, 


3 variantas 


x, +4x,—- 2x5=5, 
K-6 2x, — 2x,+4x,= B. 


2. Koordinačių plokštumoje pavaizduokite sistemos sprendinių aibę: 
1 variantas 


x'+y*<9, 
1. Išspręskite lygčių sistemą x4+y<3, 
| y>20. 
2Xx+y-3Z=—-5, 3. Išspręskite lygčių sistemą 
3x+2y+42=9. 10! HB +» = 50, 
2. Koordinačių plokštumoje pavaizduokite sistemos sprendinių aibę: logs (x? — y?) — logs (x + y) = logs 3. 
xX ++ >A, 4*. Išspręskite lygčių sistemą 
x20, 2 sin x- sin y +cosx=0, 
y+x<4. | 1 + sin y- cos x = 2 cos? y-sin x. 
3. Išspręskite lygčių sistemą 
T 4 variantas 
| log, (x? — y?) — log; (x— y)=0. 1. Išspręskite lygčių sistemą 


X, +x +2% = l, 
2x — x+ 2x3 = — 4, 
4x + xX + 4x; = — 2. 


4*. Išspręskite lygtį | 1 —cos x=sin x, kai m<x<3r. 


2 variantas ao ` . - a 
2. Koordinačių plokštumoje pavaizduokite sistemos 


1. Išspręskite lygčių sistemą x24+)2< 16, 


x+2y-Zz=-I, xz-1, 
2x+y+3Z=5, x-y<4 
3x+2y+z=l1. sprendinių aibę. 
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3. Išspręskite lygčių sistemą 
101118 Œ+») = 60, 
logs O? — x°) + logs 3 = loge (V + x). 
4*. Išspręskite lygčių sistemą 
sin y+ cos X +5inx=0, 


2 cos? y + sin y- sin x= cos 2y- cos X. 


1 variantas (2 pam.) 


l. Išspręskite lygtį 1- v3 sin x+ cos x = COS? x. 
2. Apskaičiuokite (nusibraižę brėžinį) kreivių y=6—x* ir y=5 apribo- 
tos figūros plotą. 
3. Išspręskite nelygybių sistemą 
log, (2—x)>1, 
2x+3 >20. 


4. Piramidės MABC pagrindas — statusis lygiašonis trikampis ABC, 
kurio C=90°; [MA] — piramidės aukštinė; | MO |= 4 V 3cm, kai 0 — 
atkarpos [AB] vidurys. Koks turi būti piramidės aukštinės ilgis, kad pira- 
midės tūris būtų didžiausias? 


2 variantas (2 pam.) 


I. Išspręskite lygtį 1+ V 3 sin x cos x= sin? x. 


2. Apskaičiuokite (nusibraižę brėžinį) kreivių y=x?+3 ir y=3 apribo- -í 


tos figūros plotą. 
3. Išspręskite nelygybių sistemą 


Si I)<- I, 
x+3>0. 


4. Piramidės MABCD pagrindas — stačiakampis 4BC D, kurio | AB |= 
=3 | BC Į, [M D] — piramidės aukštinė, | MD |+| BC |=12 cm. Koks tu- 
ri būti atkarpos BC ilgis, kad piramidės tūris būtų didžiausias? 

3 variantas (2 pam.) 

l. Išspręškite lygčių sistemą 

1 
Í p log, x — log, y = 0, 
| x*—5y*+4=0. 
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2. Išspręskite nelygybes: 


T 
tg —+tg x 
x 3+0,5 x? 4 
NEE EE e E N E 
a) 2 x41 > ) "= 
4 


3. Tiesė liečia funkcijos y=2 cos 0,5x grafiką taške, kurio abscisė 
x„= 1,52. Parašykite tos liestinės lygtį. 

4. Taisyklingos keturkampės piramidės šoninė siena, kurios plotas nu- 
rodytas, pasvirusi į pagrindo plokštumą kampu x. Kokia turi būti x reikš- 
mė, kad piramidės tūris būtų didžiausias? 


4 variantas (2 pam.) 


1. Išspręskite lygčių sistemą 
1 1 2 


x y 15° 
log, x + log y = | + log; 5. 


2. Išspręskite nelygybes: 


— 2 1 i l 
a) Lb cos x-cos $- sinx- sin 
s-x 5 


2 
2 


| A 


3 
3. Tiesė liečia funkcijos y=2sin Ž grafiką taške, kurio abscisė 


= Ž. Parašykite tos liestinės lygtį. 


4. Taisyklingos trikampės piramidės šoninė briauna, kurios ilgis nu- 
rodytas, su pagrindo plokštuma sudaro kampą x. Kokia turi būti x reikš- 
mė, kad piramidės tūris būtų didžiausias? 


SKYRIŲ KARTOJIMO KLAUSIMAI 


III skyrius 


21. A. Suformuluokite teoremą, apibūdinančią viena kitai atvirkšti- 
nių funkcijų savybes. 

B. Išreikškite formule funkciją g, atvirkštinę funkcijai f: 

a) f(6)=2x+3; D f(04)=X; C) f(x)=x?, x20; d) f(x)=x?, x<0. 

Nurodykite funkcijos g apibrėžimo sritį ir reikšmių aibę. 

C. Kokią savybę turi funkcijos g grafikai (žr. B klausimą)? 


22. A. Išvardykite atvirkštinės trigonometrines funkcijas, kurias ži- 
note. Nurodykite kiekvienos jų apibrėžimo ir reikšmių sritis, nubraižykite 
grafiką. 


B. Raskite reikšmę (kai būtinai reikia, naudokitės lentelėmis): 


2 

d) arccos 0,3; e) arctg V3; f) arctg(— 10). 

23. A. Parašykite paprasčiausių trigonometrinių lygčių sin x=a, 
cos x=a, tgx=a sprendinių formules. 

B. Su kokiais a parašyta lygtis (žr. A klausimą): a) neturi sprendinių; 
b) intervale [0; 27[ turi vieną šaknį; c) intervale [0; 22[ turi dvi šaknis? 

C. Vienetiniame apskritime nurodykite kampus x, kurie yra lygties 
sprendiniai: 


a) arcsin iš b) arcsin 0,87; c) arccos (-4): 


a) sinx=0,7; b) cosx= c) tgx= — 2. 


L 
2 > 
Parašykite tos lygties sprendinių formulę. 
24. A*. Vienetiniame apskritime nurodykite kampus x, kurie yra nely- 
gybės sprendiniai: 


1 


a) sin x> 5; b) cosx < c) sinx<l; d) tgx 25. 


2 ; 
B. Išspręskite nelygybę: 
a) sinx> V2; b) tgx< —1; c) cos2x< z 


Vz 
25. Išspręskite lygtį: 


a) sin (3x—2)=2: 


b) cos (-2)--12, 


2 zá 
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c) tg(5x—1)=-—1; d) 2sinx+cos*žx=1; 


e) tgx—ctg x= ži, f) sin x+ V 3 cos x=0; 
g) Scosx+2sin2x=0; h) sin?x-— 3 sin x cos x= —2 cos? x; 


i) 3c0sx—4sinx=5. 
26. Išspręskite nelygybę: 


a) sin (3x- 5) <0,5; b) 2sinxcosx< — 


n|= 


c) tg(2x-1)> —1; d) cos Z cos x —sin = sin x <) ¿ 


tg x+tg 3x 
* oea. 
e) 1— tg x tg 3x l 


27. A. Kokią diferencialinę lygtį vadiname harmoninių svyravimų 
diferencialine lygtimi? Parašykite šios lygties bendrąjį sprendinį, pasaky- 
kite į ją įeinančių parametrų pavadinimus. 

B. Harmoninio svyravimo amplitudė 5, dažnis 0,5 ir pradinė fazė 
=. Parašykite šį svyravimą išreiškiančią funkciją. Parašykite jo diferen- 
cialinę lygtį. 

C. Patikrinkite, ar funkcija x = 5 cos (31-3) yra diferencialinės lyg- 
ties x"= —9x sprendinys. 


D. Parašykite du bet kuriuos diferencialinės lygties x =- ix 
sprendinius. 


IV skyrius 
1. A. Suformuluokite funkcijos f pirmykštės funkcijos F nurodyta- 
me intervale apibrėžimą. 
B. Ar funkcija — yra funkcijos — Z pirmykštė funkcija intervale: 
a) ]-3; —I[: b) J- 1; I[? 


C. Ar funkcija F yra funkcijos f pirmykštė funkcija nurodytame inter- 
vale: 


a) F(x)=x*-x, f(x)=2x—-1, R; b) F(x)=34?, f(x)=x3, R: 
c) F(x)=tgX, fo=——, |-ž: zf: 


cos? x 
d) F(x)=cosx, f (x)= —sin x, R? 
2. A. Suformuluokite funkcijos pastovumo požymj. 
B. Suformuluokite pagrindinę pirmykštės funkcijos savybę. Kokia jos 
geometrinė prasmė? 
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3. A. Raskite funkcijos pirmykščių funkcijų bendrąją išraišką: 
a) k(k — konstanta); b) ax+b(a ir b — konstantos); 


c) (ax —1); d) sinx; e) cosx; f) 5 


1 
sin? x ` 


: g) 


B. Raskite funkcijos f pirmykštę funkciją, kuri nurodytame taške 


įgyja nurodytą reikšmę: 
a) /(4)=2x-3, F(l)=5; b) f6)=sinx, F (5)-2. 


C. Raskite funkcijos f pirmykštę funkciją, kurios grafikas eina per 


tašką A: 
xš 


a) fœ) =F +l; A=M(0; 2); 


b) f) =- V x+1, A=M(0; —3); 


c) f(x)= Ž A=M (5: -2). 


4. A. Suformuluokite tris pirmykščių funkcijų radimo taisykles. 


B. Raskite funkcijos pirmykščių funkcijų bendrąją išraišką: 
a) Lex; b) 42V X O) sin3x-— 


cos? ž 
5. A. Kokią figūrą vadiname kreivine trapecija? Pateikite kreivinių 
trapecijų pavyzdžių. 
B. Suformuluokite kreivinės trapecijos ploto teoremą. 


C. Pavaizduokite kreivinę trapeciją ir apskaičiuokite jos plotą: 


a) y=sinx, y=0, x=Ž, x=7; b) y=% y=0, x=1, x=2; 
c) y=(x— 1}, y=0, x=0, x=3; d) y=x*—-4x, y=0, x20. 
6. A. Ką vadiname integralu? integravimo rėžiais? 


B. Parašykite Niutono— Leibnico formulę. Ar, ši formulė teisinga, kai: 
a) a<b; b) a>b; c) kai funkcija f nebūtinai yra neneigiama? 
C. Apskaičiuokite integralą: 


nļa 


1 27 
d. 

a) f (x3—x)dx; b) f -E ; œ) f z 

-1 1 Va 

7. Apskaičiuokite šių kreivių apribotos figūros plotą: 


a) y=x, y=3x; b) y=6-x-x, y=0; b)y=x, y= V x. 
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dx 
x? 


A 


V skyrius 


1. A. Suformuluokite laipsnio su racionaliuoju rodikliu apibrėžimą. 

B. Su kuriais a laipsnio rodikliais apibrėžiama funkcija a*? 

C. Išvardykite pagrindines rodiklines funkcijos savybes ir nubraižy- 
kite funkcijų y=3* ir v= (1Y grafikus. 

2. Išspręskite lygtį: 


f 5 
a) =i; b) V2F=V9; 0) 3542-35-72; 


d) 0,5**+*-235= |2; e) 9*+3*+1= 18; 
f)* 9Y *+1427=12.3V 1 


3. Išspręskite nelygybę: 
a) 33<5; b) n*>l; c) 0,5*<2/3; d)* 45+16> 10-27. 


4. A. Suformuluokite logaritminės funkcijos log,x apibrėžimą. Su ko- 
kiais pagrindais a logaritminė funkcija apibrėžta? 
B. Nubraižykite funkcijų log, x ir log, x grafikus. 
3 
"5. A. Užpildykite lygybių dešiniąsias puses: 


a) a = TB) loga(xy)=?; c) log, Ž=?; 
l 
d) log =?; e) La = f) loga*=?. 


Su kuriomis x, y, ir a reikšmėmis šios lygybės teisingos? 
B. Apskaičiuokite: 
1 1 
a) logs ET b) ložy/7 2: c) log; 4; d) log, 
a 


21 
12" 
6. Išspręskite lygtį: 
a) log, x=3; b) log;(x—15)=4; c) 0,5*= 15; 
2 
d) Ig(xž—2x—4)=Ig11; e) log, (x*—3x—1)=2; 
f) Igšx+2lgx=8. 
7. Išspręskite nelygybę: 
a) logoa x> —2; Bb) 3*<7; C) Ig(xž—x—2)< 1; 
d) Ig(x+2)+Igx>1g24; e) logžx-3log, x < 10. 
8. A. Ką žinote apie skaičių e? 
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B. Naudodamiesi natūrinių logaritmų lentelėmis, apskaičiuokite: 
a) In 5; b) In63; c) In 8,4; d) In 0,29. 

9. A. Raskite funkcijos f(x) išvestinę: 

a) f(x)=307; b) f0)= 0) J()= 0,25. 

B*. Ištirkite funkciją / ir nubraižykite jos grafiką: 

a) fxe DTL: O fe, 

10. Parašykite logaritminės funkcijos išvestinės formulę. 


11. A. Raskite funkcijos išvestinę: 


a) logo7x; b) In(9—3x); œ© V x+llnx; d) Tain, 


. B*. Ištirkite funkciją f(x) ir nubraižykite jos grafiką: 

a) f(6)=xInx; b) /(x)=x-2 Inx; c) f(x)=Inžx-2 In x. 

12. A. Parašykite laipsninės funkcijos diferencijavimo formulę. 
B*. Išveskite šią formulę. 


13. Kai sprendžiame iracionaliąsias lygtis, netaikydami sistemų ekvi- 
valentaus pertvarkymo metodo, reikia tikrinti gautas šaknis. Kodėl? Kaip 
šis patikrinimas atliekamas? 


VI skyrius 


1. A. Suformuluokite lygties ir lygties sprendinio apibrėžimus. 


B. Pateikite pavyzdį lygties su vienu (dviem) kintamaisiais, kuri: a) 
neturi sprendinių; b) turi tik vieną sprendinį; c) turi be galo daug spren- 
dinių. l 

C. Nubraižykite lygties dešiniosios ir kairiosios pusės grafikus ir, jais 
remdamiesi, atsakykite į klausimą: „Kiek sprendinių turi lygtis?“ : 

a) |x|=x; b) x*=sinx. 

2. A. Suformuluokite dviejų lygčių ekvivalentumo apibrėžimą. 

B. Ar ekvivalenčios šios lygtys: 

a) 2x—1=0 ir 2x=1; 


„2 
b) 2 ir x?—2x=x—2; 


c) Vx=x-1 ir x=x*-2x+17 


3. A. Paaiškinkite, ką vadiname lygčių sistema, lygčių sistemos spren- 
diniu. 
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B. Išspręskite lygčių sistemą ir pavaizduokite sprendinį koordinačių 
plokštumoje: 


H Ean y a 
x+y=0; y — x? =O; y=-X. 
4. A. Kokias lygčių sistemas vadiname ekvivalenčiomis? 


B. Suformuluokite lygčių sistemos ekvivalentaus pertvarkymo taisyk- 
les. 


C. Ar ekvivalenčios šios lygčių sistemos: 


g , a 
x+y =2 x?+(x+1)}=2; 
2 . L 
x* +y*=| T y» =l- 3x; 
9) | pam | o 
y ? 1T 20 p2 9 
| „ej ij x“=y" +y? 


5. A. Suformuluokite tiesinės lygties su n kintamųjų apibrėžimą. 


B. Išspręskite lygčių sistemą ir nurodykite, kokias sistemų ekvivalen- 
taus pertvarkymo taisykles taikėte: 


a) l 3x+5y=13, b) | x+y+Z=2, c) ( x-»+2z=0, 
x-3y= —5; x+2y+3z=3, x+y-z=2, 
Pea x—5y+8z= —4. 
6. Išspręskite lygčių sistemą: 


a) x+y=—6, b) Í yž-xy= 12, 2 log, x —logs V = 2, 


xy=8; Į x2- xy= — 3; xy=4; 
d) | x+y=5, 
sin x= — 2sin y. 


7. A. Suformuluokite nelygybės ir nelygybės sprendinio apibrėžirnus. 


B. Pateikite pavyzdį nelygybės su vienu (dviem) kintamaisiais, kuri: 
a) neturi sprendinių; b) turi tik vieną sprendinį; c) turi be galo daug spren- 
dinių. l 
8. A. Ką vadiname nelygybių sistema, nelygybių sistemos sprendi- 
niu? 
B*. Kaip susijusios nelygybių sistemos sprendinių aibė ir sistemą su- 
darančių nelygybių sprendinių aibės? 
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9*. Parašykite kokią nors sistemą, kurios sprendinių aibė pavaizduo- 
ta 21 paveiksle. 


VIDURINIO MOKSLO BAIGIMO ALGEBROS IR ANALIZĖS 
PRADMENŲ EGZAMINO GALIMI VARIANTAI 


1 variantas 


1. Suprastinkite reiškinį 


2cosža 
1+sin(z+0) 


+2cos(l,5 z— 3). 


21 pav. 


Parašykite dvi x reikšmes, su kuriomis šis reiškinys neturi prasmės. 

2. Išspręskite nelygybę 

9*13*>6. 

3. Apskaičiuokite kreivių y= —0,5x2+2, y+x=2 apribotos figūros 
plotą. 

4. Ištirkite funkcijos v= 2x - In x didėjimą, mažėjimą ir ekstremumus. 

5. Piramidės MABCD pagrindas kvadratas. [MB] | (ABC), | MD |= 
=4\/ 3 cm. Koks turi būti piramidės aukštinės ilgis, kad piramidės tūris 
būtų didžiausias? Apskaičiuokite šį tūrį. 


2 variantas 


1. Išspręskite lygtį V 3 cos? x—0,5 sin 2x=0. Nurodykite vieną tei- 
giamą ir vieną neigiamą šios lygties šaknį. 

2. Apskaičiuokite kreivių y= —0,5x* + 2x ir y=0,5x apribotos figūros 
plotą. 

3. Išspręskite nelygybę log, (x — I) +10g5 (x —3)<3. 

4. Išspręskite lygčių sistemą 


31 +logs (x 427) — 6x, 
| 3x -2y = 00,5x 
5. Kūgio ašinio pjūvio perimetras lygus 8 dm. Koks galėtų būti didžiau- 
sias šio kūgio tūris? 


3 variantas 


1. Apskaičiuokite kreivių y=sinx, y=0. x=Z 
botos figūros plotą. 


2. Suprastinkite reiškinį 
2 cos x7—sin 2x 
sin? «—sin 4 +cos? x 
Parašykite aibę x reikšmių, su kuriomis. šio reiškinio reikšmė lygi — I 
3. Išspręskite lygtį 4 Inžx— In x?=2. 
4. Ištirkite funkciją /(x)= Tala ir nubraižykite jos grafiką. 


5. Reikia pagaminti uždarą dėžę, kurios pagrindas kvadratas, o dėžės 
tūris lygus 8 dmš. Kokie turi būti dėžės matmenys, kad jos visas paviršius 
būtų mažiausias? 

4 variantas 


n (1e - 2x) + 8—x apibrėžimo sritį. 


2. Išspręskite nelygybę 2 sin (2x— 3) +1 >20. 


l. Raskite funkcijos f (x)= 


3. Raskite funkcijos fo)=2x+2 pirmykštę funkciją. 
4. Išspręskite lygtį log, (3x—4)—log, (5—x?)=0,5. 


5. Taisyklingos šešiakampės prizmės visų briaunų ilgių suma lygi | 


36 cm. Koks-turi būti prizmės pagrindo kraštinės ilgis, kad prizmės tūris 
būtų didžiausias? 


5 variantas 


l. Išspręskite lygtį 5 sinx4+2 cos x= —2. 
2. Išspręskite lygčių sistemą 
2x-y+3Z=9, 
x+2y4+Z= I, 
3x+2y-42= — 7. 
3. Apskaičiuokite kreivių y=x* ir y=x4+2 apribotos figūros plotą. 
4. Išspręskite nelygybę In (2x*—3)< In (x+1). 


5. Rutulio spindulys lygus 10 cm. Į šį rutulį įbrėžtas ritinys. Koks turi 
būti ritinio pagrindo spindulys ir petai kad ritinio šoninio paviršiaus 
plotas būtų didžiausias? 


6 variantas 


1. Išspręskite lygtį 5— 5 cos (5 — x) = 2 cos? (n — x). Raskite šios lyg- 


ties šaknis, priklausančias intervalui [1; 57]. 
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2. Išspręskite nelygybę 
2 log: (3— 2x) 
“kai 0 


3. Tiesė liečia funkcijos y=1n (3—2x)— sin (0,5rx) grafiką taške, kurio 

abscisė xọ=1. Parašykite šios liestinės lygtį. 

4. Koordinačių plokštumoje subrūkšniuokite nelygybių sistemos 
—2x<-2 
xy <6, 
y+2>0 


, 


sprendinių aibę ir parašykite tris bet kuriuos šios sistemos sprendinius. 

5. Taisyklingos keturkampės piramidės šoninės briaunos ilgis lygus 
4V 3cm. Piramidės aukštinė gali įgyti tik tokias reikšmes, kurios pri- 
klauso atkarpai [1; 5]. Raskite didžiausią piramidės tūrį. 


7 variantas 


1. Apskaičiuokite kreivių y=x* ir y=0,5x? +2 apribotos figūros plo- 
tą. 

2. Ištirkite funkcijos y= log, (6— 2x) monotoniškumą, naudodamiesi 
išvestine. 

3. Išspręskite lygtį 


(I-os (2-4) + sin x)= 1,5 sin (x— 92). 
4. Išspręskite nelygybę 
16*—2< 47. 


5. Taisyklingos trikampės piramidės pagrindo kraštinė lygi 6 cm, o 
aukštinė lygi 9 cm. Į šią piramidę įbrėžta taisyklinga trikampė prizmė taip, 
kad jos viršutinio pagrindo viršūnės yra piramidės šoninėse briaunose, o 
kito pagrindo viršūnės — piramidės pagrinde. Koks turi būti prizmės 
aukštinės ilgis, kad prizmės tūris būtų didžiausias? 


8 variantas 


1. Išspręskite nelygybę 23-*; :16<4 < 40,5-+2x:, 
2. Suprastinkite reiškinį 


sint æ +2 cos x sin œ — cost g 
i 2 cos? «— 1 


Apskaičiuokite reiškinio skaitinę reikšmę, kai «= — Žr. 


3. Išspręskite lygtį 
log, (/ 59 — 10x —1)=0,5 + log, (x — 4). 
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| 4. Apskaičiuokite plotą figūros, kurią riboja parabolė y=x?—2x+2, 
aer y=0, x=0 ir liestinė, nubrėžta per parabolės tašką, kurio abscisė 
X =2. 

p 5. Kūgio pagrindo spindulys lygus 6 cm, o aukštinė lygi 12 cm. Į šį 
kūgį įbrėžtas didžiausio tūrio ritinys (ritinio pagrindas yra kūgio pagrinde). 
Apskaičiuokite ritinio aukštinę ir. pagrindo spindulį. 


MOKOMOSIOS MEDŽIAGOS, ATITINKANČIOS SAVARANKIŠKŲ 
IR KONTROLINIŲ DARBŲ TURINĮ, RODYKLĖ 


S-—48 50 sk. 
S—49 51 sk. 
S—50 51 sk. 
S-—51 52 sk. 
S—52 53 sk. 
S-—53 54 sk. 
S—54 53, 54 sk. 


S-55 56, 57 sk. 


S-56 58 sk. 
S-—57 60 sk. 
S—58 59, 60 sk. 
S—59 61 sk. 
S—60* 60 sk. 
$—61 63 sk. 
S—62 64 sk. 
S—63 64 sk. 
S—64 65 sk. 
S—65 67 sk. 
S—66 67 sk. 
S-67 68, 69 sk. 
S —68 72, 73 sk. 


S-—77 apytikslis skaičiavimas 

S-78 KM-6 

S—79 progresijos 

S-80 § 3, 4 

S-81 § 6 

S—82 IV skyrius 

S—83 III skyrius 

S-84 § 17, 18 

S-85 § 5, 6 

S-—86* 50, 66 sk. 

SK-1 1-5 sk., KM-1 

SK-—29, 31, 32, 34, 35, 63, 64, 68 sk. 
SK—3 16, 26 sk. 

SK-—4,5 11—14, 42, 63, 64 sk. 

SK — 6 18—21, 23, 24, 42, 43, 65, 67, 68 sk. 
SK—7 25—27 sk. 

SK -—8 28 sk. 

SK —9 50, 56—58, 67 sk. 

SK — 10 59, 60 sk. 

SK-—1I, 12, KM-7, 33—41, 63, 64 sk. 
SK—13, 14, 15, KM-8, 63, 64, 68 sk. 


s “69 73 sk. SK—16, KM-8, 63, 64, 68 sk. 
S—70 74 sk. K—1 § 11, 12 

S—71 75 sk. K—2 § 12 

S—72* 76 sk. K-—3 IV skyrius 

S-—73 skaičiavimai, proporcijos K-4$15 

S—74 procentai, KM-5* K-5 § 16, 17 

S-—75 pertvarkymai, trupmenos K-—6 VI skyrius 

S—76 logaritminė liniuotė K—7 kartojimas 


* KM- ,„Kartojimo medžiaga“. 


ATSAKYMAI IR NURODYMAI 


Savarankiški darbai 


1 variantas 


9 22 


" 1 
S—48. 1. Taip. 2. y'=—7 y. S—49. 1. (0); Jo: 5]: [-ž: of. 2. Ne. 


T 


3. Didėja intervale [-Z Zl. 4. [-1; 1]. 5. Taip. S—50. 1. a) Z b) — ar 
6’ i 


2' 32 
UN RAS, SMI r 
4 + 15 4 rk, keZ. 2.nk, keZ. 3. — —+rk 


T Sr k x 7 
s—52. 1. |5 +k; F 1 keZ. 2, l-55; mpre |: keZ. 


Tr T 
S—53. 1. (—1)* gtk keZ. 2. gt keZ. S—55. 2. + 


1 
2 
. 3 à 

a) —2cosx+3sinx+€C; b) 6V x +Z +c. S—57. 1. 12. 2. 1. S—58. 1.8 Ž 

=. 
2. 4. S—59. 60,9m. S—60. 1. 10,5. 2. 3V3 —=3. S—61. 2.—3; I. 3. ]-2; + æl. 

l 

S—62. 1. a) —10; b) 7z- 2 ]-4:; +of. S—63. 1. 0,1; 1000. 2. 15: al. 
S—64. 1. a) —56“**: b) 2*(1+xin2). 2. y DA. 3. Mažėja intervale |-=: 


2 . b) 4x-3 
2x+17 (2x*—-3x+1)In3" 


| 
2. y= —— TS N 3 PEE RA 


2in2 In2“ ` Ve 


minimumo taškas. S—66. 1. 0,5 In (2x— 
—1)+C. 2.2. S—67. 1. V3 643714 


+x} 3 2. 17. S—68. 1. (23; 13). 
2. (3; 0), kai b#—1; (3+2t; t), tER, 
kai b=—1. S—69. (1; —3; 7). S—70. 


1. (2; 6); (6; 2). (3 sIm 
(2; 6); ( ). 2 gt nkį rą 2rk), 


1 hanen 4 1 
-3|: didėja intervale [-4: +of. S—65. 1. a) 


keZ. S—71. Trapecija, kurios viršūnės 
40; 3, 80, 9; CQ; D: p (L; $) 
2. Aibė pavaizduota 22 paveiksle. S—72. 
max s=s (0; 2)=10. S—73. 1. 194. 2. 


5 300 
25%. 3. =. S—74. 1. o 
70 9 S—74. 1 T 


V T17,694. 


2. y=2x—9. S—75. 1. 0. 2. —10. 
22 pav. S—76. 1. a) 13,5; b) 6,43; c) 420 000. 
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2. 49,8 m’. S—77. 1. a) 2,9 -10?; b) 57,9. 2. 10,3+0,2; <=0,02. S—78. 1. J- =; 
0,5]U 1; +0[; 10,5; I[. 2. (x—2)(x—5). 3. 5x?+26x+5=0. S—79. 1. 2,5+0,9n; 


145,5. 2. 21. 3. a) 22 b) Š. S80. 1. a) 0; b) —4. 2. a) 2+2 V3 >T; 


sin x— x In x cos x 
b) x sin? x 
—0,5] ir [0; 0,5]; didėja intervaluose [—0,5; 0] ir [0,5; + 0[; x= +0,5 — minimumo 


. 3. 204x (x*—1)!!, S—81. 1. Mažėja intervaluose ]- X; 


$ 1 
taškai; x=0 — maksimumo taškas. 2. SV 3cm. Nurodymas. =z nR? H= 


1 ý 1 
— TH(I?2—H?*); V'(H)=0, kai H= a 
3 i ( V3 


. S—83. 1. a) n+27k; + 2 +2nk, keZ; 


3 
S—82. 1.a) Z3 cos x+C; 


Ž 
3 


+rk; -5 +nk | keZ; b) ]—2; 1[. S—84. 1. 3. 2. (1;2;3). 


b) tgx+2In|x+1|+0,5e**+C. 2. 15 


3 


b) +1. 2.a) | 4 


3. (1;2);(2; 1). S—85. Didėja intervaluose ]— 0; —1] ir [1; + œf, mažėja intervale 
[-1, 1]; x=—1 — maksimumo taškas; x=1 — minimumo taškas; liestinės lygtis: 


7 
y=9x—11. S—86. 1. x”=—0,25x; A=3; 0=0,5; =F 2. y= Ce7053, 


2 variantas 


S—48. 1. Ne. 2. y”=-—9y. S—49. I. | = |. Ji =] [o; z| 2. Ne. 3. Ma- 
žėja intervale [0; x] 4. [—1; I]. 5. Taip. S—50. 1. a) T, b) F 2.0. S—51. 


1. + 42k, keZ. 2. Ftrk keZ. 3. F tak, keZ. S—52. 1. |- 5 +2: 


T r. Tk T rk 2m 

— -=+1—,-—>+57 —53. 1. + = 2 

Z 2ak|, kez. 2. | rai 7 ai 3 [ k e Z. S—53. 1. + 3 +2rk, kez. 
T x'-5 : 16 

2; TTK, keZ. S—55. 2. . S—56. a) —3cosx-2sinx+C; b) z xe 
x 1 $ 

T +C. S—57. 1. 8. 2. 1. S—58. 1. 20. 2. 4. S-59. L5- -FGF S—60. 

1. 6,2. 2. 1. S-61. 2. -4 3.]-0, —2]. S-62. 1. a) —-8; b) L. 2. ]0,5; 

+ 0[f. S—63. 1. 0,001, 10. 2. ]—4; 0[U]0; 4[. S—64. 1. a) —0,3e7 %?*; b) 3* (1+ 


+x1In3). 2. y=—0,5ex. 3. Didėja intervale |-=: 5 |- mažėja intervale [z: 


=— ŽAS 
GT 2x45) nos V 3in3 m3” 


S—66. 1. 0,5 In(2x+1)+C. 2. 2. S—67. 1. 


+. S—65. 1. 7 b) 


27 


3. Minimumas taške x= 3 


Ve 

VIa  VŽa NES 44 E] i 
V2 & x ). 2.8. S—68. 1. (3; —1). 2. (E 3635 J: *ai 
Tr 


b+-8; O, kai b=—8. S—69. z. ra 


S—70. 1. (9; 7). 2. (5 +2rk; +2zk), 


9* 131 


Tr T l 
(- + ank; -F +z), keZ. S—71. 1. Trapecija, kurios viršūnės A(1, 0) 


B(3; 0); C (4,5; 3,5); D(5,5; 2,5). S—72. max s=s (1, 2)=7. S—73. 1. 322. 
2 

2. 66 270 3. 0,25. S—74. 1. 6,25 %. 2. y=2,5—0,5x. S—75. 1. etb 

2a+b—1 ` 

2.11. S—76. 1.a) 0,133; b) 3,46; c) 5610. 2. 83,6 mš. S—77. 1.a) 4,8- 102; b) 55,6. 

A 5+0,1; e=0,007. Ps 1. Ø; R. 2. (x+3) (x+6). 3. 3x*+10x4+3=0. S—79. 


4 5 
1. 4,9+0,8n; 266. 2. -2 Ż. AE 5 Sie 
n 27 9-5 D - TŽ 0. 1. a) —3; b) —6. 
V3-1 xInxsinx+ 
2. 83 —3V3x ; b) -2 p 3. 204 (x2+x) (4 1,5x2)7. S—81. 


1. Mažėja intervale ]- œ; 0]; R intervale (0; +f; x=0 — minimumo taškas. 
/2 
2. o| z m. S—82. 1. a) Žž -2sinx#ċ; b) In | 1 -x|- ctg x- Ža Ž. 


7 


3 
- T 
13 7 S—83. 1.a) S + 2ak; (—1)+! gth keZ; b)+. 2. a) E +xk; 


Žan, keZ; b) ]— x; —1[U]2; +20[- S—84. 1. 8. 2. (I; 2; 5). 3. (4; 2). 


S—85. Didėja intervaluose |-=: -£) ir [zi +o [: mažėja intervale [- La 
3 


l 
5) = = maksimumo taškas; x = RS minimumo taškas; liestinės lygtis: 
S k, iii, de 055 Ass d y = Ce75 
3 „XT -9x; milano 2. y=Ce"**, 
3 variantas 
i 


S—48. I. Ne. 2. x” =- 3x; A= =V3; 6=2. S—49. I. 10]; l-3: o|; 


mT 
Jo: sl. 2. Ne. 3. Didėja intervale J- zf 4. R. 5. Taip. S—50. 1. a) 2: 
z: 
31 r r 
b) Ol. 2. 7. S-5l a) (=D! G tnk, keZ; b) Imk; - S +27k, keZ; 
r. xk 31 z£ 
c0) 2+2, keZ. S—52. a Z Jaki Z+ | keZ; |- T oi aa 
37t Eaa a a SS Tai 


nk 
+ | keZ. S—53. a) Ž +n, Xo+trk, keZ, x=arctg 3 z 1,249; b) - ŽŽ im 
x? 
keZ. S—55. 2. 1+x—- 5. S—56. a) —cos Š -sin $ F +C b) (Tx+ 4C. 


FENE 1 3 1 
S—57. a) 4 37 b) 0. S—58. a) I 7’ b) T S—59. FA J. S—60. a) 0,4; b) 
1 
— ai S—61. 2.4. 3. ]—1; I[. S—62. 1. a) Minusas; b) pliusas. 2. ]- x; 


— Viofu]- VI0; —3[U]3; VIOLU] VTO; +0[. S—63. 1.0. 2.7. S—64. 1. 


3 n 1 2x1+0,5 
a) 0,02e7+ 01 b) -2m3-(;) . 2. y=—x+2. 3. Mažėja intervale ]- 2; 0]; 


didėja intervale [0; + =[. S—65. 1. a — L; b —2V*-! pa 
x-5 In 3 V x —2x) į 
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1 1 


Tmn2, 2in2 


x 2-—— 3. Mažėja intervale ]0; 2 J; didėja intervale 2 2 


=n? 4in2 ` 


+o[. S—66. 1. 0,25 In (2x+1)+C. 2. 1. S—67. 1. V2 xVŽ-1 2573, 2, —3; 4. 
4. La 
72 3 


S—69. (—1; —5; 2). S—70. 1. (6; 3); (3; 6). 2. (Z + nk; Zak); (Z+aki 


S—68. 1. (3; —1). 2. 3, kai m#— ; s] teR, kai m=-4. 


T 


Zak), keZ. S—71. 1. Aibę sudaro vienas taškas M (1; 3). S—72. max s= 


=s(2; 3)=17. S—73. 1. 0. 2. 2,52 m; 3m. 3. 3 S—74. 1. 25%. 2. y=8—3x. 


ra 
2 S 
S—75. 1. a B 2. —3. S—76. 1. a) 10,33; b) 6,89; c) 6,45. 2. 13,2 kg. S—77. 


1. a) 3-10!; b) 47,9. 2. 11,6+0,1; ==0,0l. S—78. 1. [-5: -Ž): |--: 
l u|-+: | 2. (2x+5)*. 3. 12x*+x—-1=0. S—79. 1 s4 

-7 30 . . X . . =V. 7 o . Fi 87 
17 


-55 3. a) -Ž; b) 0. S—80. 1. a)0; b) —0,4. 2. a) 16-2V5 is 


b) e* (xig x—lge) 
x Igž x 
didėja intervaluose [-4; 0] ir [l; +0[; x=-4 ir x=1 — minimumo taškai; 


. 3. 3sin6x. S—81. 1. Mažėja intervaluose ]— 00; —4] ir [0; 1]; 


V 


Ta Nurodymas. S=2r R? + 2r RH = 


x=0 — maksimumo taškas. 


V V yV xt 
= 2 — = i d = i = -—— — 
2 (zr + R): nes H RT“ Toliau, S’ (R)=0, kai R | SPE S—82. 1. 4 + 


O 2x-2. 2. 1—3. 3. 12—5 In 573,9528. S—83. 1. J, keZ; b) 2. 


2 
2. »|-Z+5: s+ = |; keZ; b) 0,01; 10. S—84. 1. 20. 2. Ø. 3. (2, 3); (3; 2). 
S—85. Mažėja intervaluose ]- 0; —3[; ]—3; 3[ ir ]3; +0[; ekstremumų nėra; 
aka aas heri 5 1 I ket anas áe aa In. 
liestinės lygtis: Y=- 37 x 37 S—86. 1. x"=—-4x; A=3; O=2; Ę= E m 


2. y=e97**, 
4 variantas 
S—48. 1. Taip. 2. x”=—2x; A=3; o= V 2; 9=22—1. S—49. 1. E | jo: E 
|i: zÍ. 2. Ne. 3. Mažėja intervale ]0; x[. 4. R. S. Taip. S—50. 1. a) — Ē; 


b) —0,3. 2. 0. S—51. a) + 4 2nk, keZ; b) Ž 4 Ink, keZ; <) T, ke Z. 


x 2nk Suo 2nk 3 n nk v nk 
S—52. a) HFS =, keZ; »|-Z+ zi EN 7 [; kez. S—53. 
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T į 1 
a) -gte xo+trk, keZ, x,=arctg (-£)- — 0,32; b) zk, keZ. S—55. 2. x— 


—2x?+12. S—56. a) — cos Z + sin Ž+c; Dz (6x—2)51+C. S—57. a)2: b) I. 


[| 
e, —" —' — 1 — 
S—58. a) —; b) I. S—59. 0,02J. S—60. a) —13; b) 7 S—61. 2. 0. 3. ]- æ; 


$ 


—4[U]4; +0[. C—62. 1. a) Pliusas; b) pliusas. 2. ]— œ; -V 5Į{u]-V5; 
=2[0]2; V 5 [U] VS; +0l[. 3. Funkcijos y= 1g x grafiko ir jo atvaizdo, simetriš- 
ko ordinačių ašies atžvilgiu, sąjunga. S—63. 1. 3,5. 2.]1; +0[. S—64. 1. a) 6e3+ 27: 


b) —5 In 14-1402-3* 2, y=x42, 3. Mažėja intervale ]—o0; —2]; didėja intervale 


f 1 3xž+ XT 05 
[-2; +0[. ĮS—65. 1. a) „B= 22- VA san Ž 2 
= kiną E S 3m3 * 3m3 th 


3. Mažėja intervale ]— 1; —1+ V10]; didėja intervale [— 1+ 10; +0[. S—66. 
1. 0,25 In(2x—1)+C. 2. 1,5. S—67. 1. V3 xY” 1 1,5x725.2. 4/2. S—68. 1. 
2m-—1,5 | | 
m-l,5 °  m-l,5 
kai m=1,5. S—69. (24—22;; 9-8/: t), 


2; tiesės lygiagrečios ir nesutampa. 2. ( 


). kai m#1,5; 5; 


reR. S—70. 1. (4: 3). 2. (Z tnk; 5- 


k), (Zr: ak), keZ. 


S—71. b) Aibė pavaizduota 23 paveiksle. 
S—72. mins=s(5;4)= —7. S—73. 1.0. 


2. 2,36m; 2m. 3.5. S—74. I. 3320, 
' b-c* 
2. y=3x— 10. S—75. 1. —. 2. 4. 
eVo , 


S—76. 1. a) 0,0172; b) 151; c) 8,14. 2. 
63 dm?. S—77. 1. a) —5-10?; b) 64. 
2. 3,2+0,3; £=0,1. S—78. 1. ]—0,25; 
0,5[; ]— æ; —0,25] u [0,5; +0[. 2. 
(9x—1)(x—1). 3. 20x?+x—1=0. S—79. 


l 4 95 
1. 12>;  —1—. . — 
3 9 2 612 


a) —3,75; bd) 0. S—80. 1. a) —0,5; 


5 Ta 
b) Z 2 as V3x ašį b) 


e* (cos x+ sin x) I. 2x ; 
oa — 3. 3 sin EB S—81. 1. Didėja intervaluosc ]— æ; 0] ir [2; 


4]; mažėja intervaluose [0; 2] ir [4; +0[; x=0 ir x=4 — maksimumo taškai; 
3 


A a 1/V 
x=2 — minimumo taškas. 2. Lė, Nurodymas. S= R +2 RH=r R 2 
R 
3 


E 4 5 . "V 2 | 
(nes H= Ri) S“ (R)=0, kai r= |/ £. S—82. 1. 2 + 57 Sin 22x+ 
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+2L 2 Ž( l sih 3. 24—7 In 7% 10,3786. S—83. 1. a) 2 k, keZ; 


30 v3 
b)+10V/10; +0,1. 2. a) |-5+7: Z+zk|, keZ; b) ]—x; 2[. S—84. 1.`1; 5. 
2. (3; 2; 1). 3. (—1; —1); (—1; 2); (2; —1). S—85. Mažėja intervaluose ]J— 00; —2] 


ir [2; + 00[; didėja intervale [—2; 2]; liestinės lygtis: »=4 x. S—86. 1. x”= -2 x, 


1 1 2 ss 
= ės Ža 
A= 7’ [0] 70 ọ 9: 2. y=e 
5 variantas 
s—48. 1 Acos (~H rto). 2 x Xuga 3T s—49 
. . = . . = m e, = 2; 0= —; =—. — 2 
“71 16 4: 13 
1. (0; T); [-Z: of; 10; ri. 2. x== z- minimumo taškas; 1-2 — mak- 
simumo taškas. 3. Mažėja intervaluose [-Z | ir [Z: z|; didėja intervale 
=. z z. o -Z 
[-5: 5]. 4.. [— 1; 1]. 5. Ne. S—50. 1. a) PTa b) 70° = TE“ S—51. a) rą + 
r iT Tm è  2rk 3r 
+7k, keZ; b) —— +(— 1} —+7k, keZ; co) —+—, keZ.S—52.a)|- — + 
5 4 18 3 2 
+4rk; -F +4nk], kez; b) J3- F+; 3- 354), kez. S—53. a) -5+ 


+2rk, keZ; b) zk; zttk, keZ. S—55. 1. a) Taip; b) ne. 2. 2,5—cos x. S—56. 


3 
a) -4 cos (1,5x— 1) +2 xt5+C; b) + tg (x—7)+ +C. S—57.2)93; b) V3. 


S—58. a) 1- b) 0,5. S—59. 1200m; 0,4 u S—60. a) 2,5; b) Tan s—6l. 
2. 1,5. 3. ]—0,25; O[. S—62. 1. a) Minusas; b) pliusas. 2. ]3; 4[U)4; 7]. 3. Sutampa 
su y=0,5lgx grafiku. S—63. 1. I. 2. Jo; O[U]2; +0[. S—64. 1. a) — 14e27Mx; 
3x2—4x 
s 0,5x+ 2 Š 2x —3 $ 
b) In2-0,5 „ 2. y=2. 3. 0,5e +C. S—65. 1.a) E EET ETE b) 


4 2 5 


1 Sa 
2.2.3. : : e — minimumo taškas. 66. 
TETEE 3 3 “= maksimumo taškas; e minimumo taškas 


„YZ+1 „-VZia 2 
—;+————+C. 2. —. 
V2+1 1-2 3 
Poetas. EBS 

m+1 


In(x—1)+4. 2. Kai a>0. S—67. 1. S—68. 


, 


1. (- Ža $) tiesės susikerta. 2( 


323 = )- kai m#+1; ø, kai m=-1; 


(1+1; 1), teR, kai m=1. S—69. (—8; 1; 2) S—70. a) (2; 6); b) (5 27k; 


= E- 2k); (- 5+ 2k; Z- 2k), keZ. S—71. Aibė pavaizduota 24 paveiksle. 


S—72. max s=s (6; 2)=28. S—73. 1.2. 2. 18 %. 3. 5. S—74. 1. 21,6cm; 19,44cm?. 
1 


2. ]5: 35). S—75. 1. b(a? +6).2. —1,5. S—76. 1. a)59,8 - 105; b) 3,74; c) 0,43. 
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a). 6) 
24 pav. 
2. 13,8- 10°. S—77. 1. a) 100; b) —41,8. 2. 18,4+0,3; +=0,02. S—78. 1. ]- 2; 


—5]U[-0,2; +0[; [-5; —0,2]. 2. 2-(+—2—85 ) (25), 3. x2- 


—2V 7x+6=0. S—79, 1. 13, 2. 4 arba Å. 3. a) —2,5; b) 0,5. S—80. 1. a) 2; 


b) 5. 2. a) (VZ x4 x ax 3 3V3 T- er b) X 1-3 n2 


(x—1)*In2 3 
921x? (x3 + 1), S—81. 1. Didėja intervaluose 1-0; —3] ir [1; + 0[; mažėja inter- 
valuose [—-3; —1[ ir ]-1; 1]; x=-3 — maksimumo taškas; x=1 — minimumo 
taškas. 2. 6. Nurodymas. Sakykime, r ir h — pagrindo spindulys ir kūgio 


aukštinė. Tada r?+4?=3?=9; V= D nh OH); V'(4)=0, kai h= V3, tada r= 


xY 2+1 2 2 

= mshz a 5 Z. z a 
V9- =V 6. S—82. 1. Tra 075 + In|x*+2|+C. Lu. 

m nk nr nk m nk zk 
S „1. =p i (lj o ——12 . Žž 5 š 5 
-83.1.0 Zi E (o 12 *7> KEZ: b) £1. 2 a) | I 

nk 5 k 

J+: al keZ; B) 1-0; —2JUB3; +00[. S—84. 1. 4. 2.(1; 2; —2). 


3. (5; 3). S—85. Mažėja intervale ]- œ 


+ 1,5]; didėja intervale [1,5; +0[; x=1,5 — 
minimumo taškas; 


kritinis taškas O nėra ekstremumo taškas; liestinės lygtis: 
y=—-10x—2. S—86. I. y=4cos (vr F), A=4, œ= V3; p= 2. 
-V23 x 


y=Ce 
6 variantas 
S—48. 1. 4cos (21+ 5). 2. x"= —9x. S—49. 1. [ -5 = | ]-5 2 [: 


2r. m r ž kis 3 
Ma 3 U 7TH 2. x=0 — maksimumo taškas. 3. Didėja intervale 


2 n" l 
[-Z: o]; mažėja intervale [0; 7]. 4. [—1; 1]. 5. Ne. S—50. 1. a) 0; b) 12°= = f 
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4r 27 
r j 2 E as 4 
2. arccos 1<arcctg 1. S—51. 0-7 +74, keZ; b) ——+2rk, keZ; c sa 


3 
x, nk, t TK p. l-4 aki 
+(- 1} T amk, ke Z. S—52. a) l-55: 5-5| keZ; b) 74 + 
lz +a ] keZ. S—53. a) n+2zk, ke Z; b) nk; F +r, keZ. S—55. 1. a) Taip; 
24 ; 
2 
2. 2 TTE E 
b) ne. 2. sin x+ 1,5. S—56. a) a sin (1,5x— 1) +7 V(x+1)} +C; b) 3 ctg ( 
` 2 
l 2 E 2 aa 4 
-54C S—57. a) Iš: b) 1— = S—58. a) Zi b) 0,5. S—59. —— 35 


2 funkcijos y=2* gra- 
+t—1; 2t—1. S—60. a) 9-5: b) —3. S—61. 1. Sutampa su 


fiku. 2. 2. 3. ]— <; O[U]3; +æ[. S—62. 1.a), b) Pliusas. 2. [-2; —I LS A 
S—63. 1. 1,5. 2.]—3; —2[U]-2; —1[. S—64. 1. a) —7e*7“; b) —6 In 2:4775. 


4x3— 9x +1 | b) 1 a2 
2. y= 2x. 3. —56e7®?* 4C. S—65. 1. a) EEK RESTA. T3 2x80) 
sy 3 3 zad ir x=2 — minimumo taškai, x=1 — maksimumo taškas. S—66. 
kas 3 . . 2 
V3 +1 -V3 +1 
Ž z S—68. 1. (r; 
. L. —— + ~ +C. 2. 3. 
1. In(x+1)+3. 2.a>0. S—67 ai ETE 
am. | i + Ø, kai m=2; 
3143), te R; tiesės sutampa. 2. ( 2 m> =) kai m#żŁ2; r 


T 
i s2): b) (=+2nk; Ž za), 
(—2—4t; t), teR, kai m= —2. S—69. 7. S—70. a) (5; 2); b) (=-+ 2ak; 3 +27 


(-Z + 2aki -z+ 27k) keZ. S—71. a) Penkiakampis, kurio viršūnės A (0;— 0,5); 
3 zk; —7+2ak), | jii i 
B(0;2); C(2;0); D(0,4; 2,4); E (0,6; — 1,4). S—72. min s=s (0; aibės S—73. 

-3 > —75. 1. 
1. 8. 2. 25%. 3. 1. S—74. 1. 14,4cm; 8,64 cmž. ži 3; 3 [. S—75 
1 1 
b? (b? —2a). 2. 4, S—76. 1. a) 76,9- 10°; b) 2,99; c) 0,069. 2. 11,7- 10°. S—77. 1. 


1 ! m= 
a) 56,0; b) 87. 2. 5,1+0,4; <=0,05. S—78. 1. [-«: -£) ;l-0; -su| zi 


aa SUB Od AL LI), 3. x2—2V6x4+2=0. S—79. 1. 10 
00 B 2. 3. L SET Ga 3 


2 ž — 2; b) —5. 2. 
arba 15. 2. — 13,5 arba —6,75. 3. a) -3> b) A . S—80. 1. a) 2; b) 


151 VŽ x x+1 3x2— [jus 
a) (V3 x+ SV 3 xt- 2x" 2-2V2x )e*; b) pray 3 TM ) 
S—81. 1. Didėja intervaluose ]— 00; — 1] ir {3; to mažėja intervaluose [—1; I[ 


4 
ir ]I; 3]; x=—1 — maksimumo taškas; x=3 — minimumo taškas. 2. 7 cm. 


Nurodymas. Sakykime, kad r ir A — ritinio pagrindo spindulys ir aukštinė. Tada 


yF) 
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4 ; E 
V =xzr?h=rh (16—h?); V' (h)=0, kai h= ——. Toliau, V (0)=V (4)=0, V 


V3 


1 T 


„V3+1 o] 1 
S—82. 1. +— cos (2x+1)—-— In |2x+1 |+C. 2. 832 3. 9. S—83. 


V3+1 2 


3 š 
1.a) E +k; x, +7k, keZ, x,=arctg0,5 70,46; b) 8; V 2. 2. a) ]r +3rk; 27+ 


3nk Į, keZ; b)]- 0; 3,5]U[6,5; + 0[. S—84. 1. —1. 2. (2 ; Ban, r) 
te R. 3. (2; 1). S—85. Mažėja intervaluose ]— œ; —3] ir [—1; 1]; didėja interva- 


luose [-3; —1] ir [1; + 0[; x=—3 ir x=1 — minimumo taškai; x= —1 — maksi- 


mumo taškas; liestinės lygtis: y=60x— 95. S—86. 1. y=2 cos (2+5); A=2; o= 


7 variantas 


S—48. 1. 3V 3 cos (2+5). Sprendimas. x, (t)+x,(t)=3 (+ 2t + cos (2+ 


LŽ A Už z z „T, „To: Z), 
+5)) =s (2+5) cos = 2. +33. S—49. 1. f o; jin | fo; z Ju 


ufr}; [-Z: o] U [3 z}. 2. x=% — maksimumo taškas; x= z — minimu- 


mo taškas. 3. Didėja intervaluose [-Z: 7 ir [F= z|; mažėja intervale [z: 
37 mT z aa E 3] sa 
=). 4. [-Z z] (didėja); [z: 2 (mažėja). 5. Ne. S—50. 1. a) 0,96; 


b) 37—10. 2. Sprendimas. 5 — arcsin xe [0; x] ir cos (Z -arcsin x)=sinarcsin x= 


T à T nk m zk 

=x, todėl —— = 4 Ą 1t — + ; —+1— 
odė 3 arcsin x=arccosx. S—51. a) (— 1) t 7 „keZ, b) i8 + 70 
keZ. Nurodymas. Lygtis pakeičiama lygtimi tg 3x= TE „ kurią išsprendus 

3 

ššš PRSES : P 4 AS r T r RK 
reikia patikrinti, ar su gautomis reikšmėmis apibrėžti tg x ir tg 2x; c) E 

9r T Sr r T 437 
keZ. S—52. -— 1 — R Seka „Lin 22 ad 
5 a) | ap t76 126 +zk|; 15 trki Tank], | Zana T26 ` 

191 857 j A 

+7kį; zy TTK: Gaz tak. keZ. Nurodymas. Nelygybė pakeičiama ne- 


lygybe tg (5) kurią išsprendus iš gautos aibės reikia atmesti pavi- 


57 k ai "- 7 s 
dalo rt; + skaičius, su kuriais tg (++2) arba tg 2x neapibrėžtas. 
r 31 nk 1 7 
b) E +7k; Fek], keZ. C—53. a) vt keZ, X = 7 arctg (-2)- 


= —0,58; b) — 420; (— 1) Tak, keZ. S—55. 1. Nurodymas. Kad lygybė 


F'(x)=/(x), kai x=0, yra teisinga, matyti iš S—15, 7 varianto Nr. 2. 2. a) Vx?-14+C; 


2x +sin 2x S s 
b) 21 +C. Nurodymas. cost x= E5037 S—56. a) 2tg(x—1)— 
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i 1 y — . (x cos xy = 
—cos (4—3x)+x+C; b) sin x— x cos X+>— (2x-15+C. Nurodymas (x 


3 
3(2V4-1) 
=—x sin x+cos x. S—57. 1. 78. 2. 1. S—58. a) 4; b) E“ į — S—59. 


my Sprendimas. Sakykime, kad ritinio aukštinė lygi H. Tada ritinio tankis 


m m inėsi itinio dalį, kurią riboja ritininio paviršiaus 
lygus 0-7“ Išnagrinėsime ritinio į ą 


spinduliai x ir x+ Ax. Šios ritinio dalies tūris apytiksliai lygus =2rx AxH, masė 


m, V? mx? A = 
ami As greitis * ir kinetinė energija Wx% 2 z —7 Ax. Todėl W 
R: k R 
R 4 IR 25 ž | 
meds mx | ROM so 60. a) 1852; b)0. S-61. 2.6. 3.]—-5;3[U]4: 
šis f R 4R o 4 27 
2 š - iomi ikšmėmis grafikas 
=1— œ: —3[U]1; +0[; su tokiomis x ret 
+0[. S—62. 1. D (y)=]- 2; [ li = ja AI 
sutampa su funkcijos y=|x+ 1|-2 grafiku. 2. (log; x +1). 3. R I =. Žž , 
—64 i +: x=1 — mini škas. 2. 
. x=0,5 — maksimumo taškas; x=l minimumo ta 
“i w i > Ma 2 log; (x? + cos x). (3x? — sin x) b) LETEA 
2 2ln2 ua 3. 0. S—65. 1. a) (x? +cos x) ln 3 i 2 2 


1 


1 
2. »=(-2- 2757) Xx-—-— 
2ln2 2ln2 Ei 
intervale [1; e]. S—66. 1. 1,5—2 In 270,1137. 2. In 10=2,3026. S—67. 1. Mažėja 


V2 . pe 
intervale | 0; Už |, didėja intervale A +f. 2. [-3; 2]. S—68. 1. 
" V2+1 V2+1 (a 


2e !). reR. 2. ø kai m=—1; (3—r; 1). 16 R, kai m=2; agro 


—1. 3. Mažėja intervaluose ]0; 1] ir [e; + X[; didėja 


(2-5; 
) su kitomis m reikšmėmis. S—69. (61-13; 7:— 19; 1; 17-21), 1ER. S—70. 
2 k 3m nk Aibė A 
E eE ae d E Z. S—71. Aibės pavaiz- 
a) (—1; 1); (4; 32); b) (P - 215 +27), k, le ShA 
duotos 25 paveiksle. S—72. 2; 6. S—73. 1. Nurodymas. Abi lygybės puses pa- 


w 


X 


L N = 


25 pav. 
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: Vx+3 
kelkite kubu. 2. 10%. 3. „Lit, 2. S—74. 1. 30cm; 30cm?. 2. ]—6; —2]U 


Vx-3 i 
L. 16+03 6 
|-5i s|. S—75. 1. TE“ 2. + L: . S—76. 1. a) 2,52; b) 12,6-103; 


c) 343. 2. 33,8 dm; 18,6 dm. S—77. 1. a) 16,3; b) 99,1. 2. Nurodymas. Tegul 
x=ažh,, y=b+žh. Tada (a—h,)(b—h;)<xy<(a+h,)(b+4h;); — h, b—h a+h,h;<xy— 
-ab<hib+ha+hih, Iš kur hzhbtha ir > Eh h, h 
a a 
S—78. 1. (V 3x—1) (V 3x+1) x- V 3)x+13). 2. |b]>1. 3. 7. Nurody- 
mas. Patikrinkite, ar šaknys egzistuoja 
(diskriminantas teigiamas), ir ` taiky- 
kite Vieto teoremą. S—79. 1. 37,5 
10"”+1—10—9n 


=e, +E. 


arba 52,5. 2. Ži 3. a) 
3 L b) —1. S—80. 1. a) ži b) 2 
„2. a) LL b) 
E 105 Alm m NA 


In 10 œ”? +2x71) 
S—81. 1. Mažėja intervaluose ]- 0; 
—1-V3lir [0; —1+V3]; didėja in- 
tervaluose [-1- V3; 0] ir [-1+V3; 
+0[; x= —1+V3 — minimumo taš- 
kai; x=0 — maksimumo taškas. 2. 2. 
Nurodymas. Sakykime, kad ritinio, kurio tūris V, aukštinė ir pagrindo spindulys 


26 pav. 


Toliau, S“ (r)= 


2V i . . 
SApS S’ (r)=0, kai 4rr?=2V, t.y. 4nr3=2nr*h, iš kur 2r=h, t.y. hir=2. 


e* sin x—e* cos x 
S—82. 1. TT Nurodymas. Galima taikyti integravimo dalimis 


formulę. Arba — sudėti lygybes: (e* cos x)= —e* cos x+e*sin x ir (e* sin xy = 


=e*cos x+e* sin x (ir rezultatą padalyti iš 2). 2. 38,4. S—83. 1.a) |/10. Nuro- 


dymas. Pakeiskite logaritmais, kurių pagrindas 10; b) I, Nurodymas. 


Visas trigonometrines funkcijas išreikškite tg x. 2. a) 10,01; +0[. Nurodymas. 


Pažymėkite y= 318 *+ 2; b) -5 tank; Zankl; |an; Zank l-E +rk; 


37 3T Sr 
g tTkl: g tT $ +r], kez. Nurodymas. Žr. S—51, 7 var. b) ir 


S—52, 7 var. a) nurodymus. S—84. 1. 1. Nurodymas. Lygybės LŽ Vx+3 
abi puses pakelkite šeštuoju laipsniu, po to („atspėję“ šaknį x=1) gautosios lygties 
x*+8x*4+13x—22=0 kairiąją pusę išskaidykite dauginamaisiais (pavyzdžiui, grupuo- 
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dami): (x—1)(x24+9x4+22)=0. 2. (1; 1; 0; —2). 3. (6; 10); (10; 6). Nurodymas. 
4 


4 
Pakeiskite kintamuosius: u= Vx+y; v= Vxy+21. S—85. Mažėja intervaluose 
]-0; —I[ ir ]-1; 0]; didėja intervaluose [0; 1[ ir ]1; +0[; x=0 — minimumo 
1 11 
taškas; liestinės lygtis: »--Ž +- 22. S—86. 1. y= ļ\/ 3 cos (+ t+ ar 2. 
t 


y =6ln2.-y. 3. x(0)=225-23. Nurodymas. Beridrasis diferencialinės lygties 


3 Ce* =45, 
x'=kx sprendinys yra x (t)= Ce*'. Iš sistemos | Cesk=90, gautos, įstačius į bendrąjį 


sprendinį reikšmes +=3 ir /=6, reikia apskaičiuoti C ir k. 
8 variantas 


S—48. 1. 2cos ŽE cos (1-7). 2. 0. Sprendimas. x(/)=2 cos (5:+9), be to, 


x (0)=2, t.y. cos p=1. Toliau, x’ (t)= —10 sin (5t+ọ) ir x’ (0)= — 10 sin p=0. S—49. 


TT 3r |, T T. 3], [| TT 3T, sga 
nf -3 7 $h [-5 pE: ahia lE >) o 


maksimumo taškas; 1-2 — minimumo taškas. 3) Didėja intervaluose [-Z: o] ir 
Z, |; mažėja intervale |0; 3]. 4) [o; z] arba [Z- n]. 5) Ne. S—50. 1. 
2 2 2 2 

a) 0,28; b) 4x—10. 2. Sprendimas. arcctg x= 5- arctg x, kadangi ctg 5- 


k 2 
i Adi ir 0< Š —arctg x<n. S—51. a) (— 1) +! t> keZ; 


b) -E +rk; 17 Kr — +rk, keZ. Nurodymas. Lygtis pakeičiama lygtimi tg 3x= —1, 
iš kurios sprendinių aibės (- + ; nez) reikia atmesti 5+3 m, meZ pa- ` 


vidalo skaičius, su kuriais tg 2x neapibrėžtas; c) ati ze , keZ. S—52. a) Jiz V 
= 4 + | keZ. Nurodymas. Žr. 7 var. nurodymą; » [T +1k; 
Si k 
+zk], keZ. S—53.a) S į Zak; - 7 + 2ak; Z+ 2rk, keZ; b) 27k; = + 3 


keZ. S—55. 1. Ua as. Lygybę F“ (x) a kai x=0, reikia patikrinti taip 


2x—si 
pat, kaip S—15, 8 var. Nr. 2. 2. a) Vx +1+C; b) x Sn 2x 
1 — cos 2x 


si? x= —5—- S—56. a) -2g œ+)+ sin (4x—3)+x+C; b) xsinx+» 


+cos x-5 V(1+2x)} +C. Nurodymas. (x sin xy =sin x+x cos x. S—57. 1. 24,2. 
2. 2. S—58. a) 4; b) 18,6. S—59. rrĉpg, p — vandens tankis, g — laisvojo kritimo 


pagreitis. Sprendimas. Sferos dalies, esančios tarp plokštumų, išvestų x ir x+Ax 
gylyje, plotas lygus S.=22r Ax, slėgis į šią dalį P„RxS,=2nręgx Ax. Todėl P= 


+C. Nurodymas. 


=Í 2nrpgdx = 2rrog = "= rr?og. S—60. a) — 1512; b) eaa . S—61. 
0 


i 


0 
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4 1 = ; 2 / 
2. 3 3. ]- 0; — [. S—62. 1. Nurodymas. Funkcija neapibrėžta, kai xe [1; 3]; 


3 
su kitomis x reikšmėmis sutampa su funkcija f(x)=x?—4x4+3. 2. x4+1. 3. a(b+3). 


l 1 
S—63. 1. — 1. 2. jo: 3 [ u14; +0[. S—64. 1. x=1 — maksimumo taškas. 
2371 1 2(2x—cos x) log (x? —sin x) 
—+1— —. 3. e-iz . S—65. 1. —— M; 
Jaz XI > ABB lina) In 2 
x 1 1 2 1 Žada A 
b) -tg 7: 2.vy=1+1g2+ Ot PI (TW) x. 3. Didėja interva- 
luose ]0; 0,1] ir [1; + 00[; mažėja intervale [0,1; 1]. S—66. 1. 7,5—8 In 271,9548. 


2. 


s 


2V3 
2. In 26—1n 771,3122. S—67. 1. Didėja intervale o; „-) mažėja intervale 
" 2V3 
"V3+1 
(1—ż; t), teR, kai m=-l; ( 


6 1 
5 x. 2.0; 1; 9. „1. -= 6 —3—|. 23, i m=—; 
+ 0; 1; 9. S—68. 1 (6 B 6 315) 2 Ø, Kai 7 3 


2-2m | m+1 
1-3m' 1—-3m 


) su kitomis m reikšmėmis. S—-69. 


"8. S—70. a) (1; 6); (2; 7); (3; 8); b) (o: Z): (Z: Z). S—71. Aibė pavaizduota 
27 paveiksle. S—72. 4; 6. S—73. 1. Nurodymas. Abi lygybės puses pakelkite 


b) 
27 pav. 
kvadratu. 2. 20 *;. 3. Lai, 1,5. S—74. 1. 84 cm; 210cm?: 2. ]—4; —3[U 
„|- 5 |. s—75. 1. 0 2. 3. S—76. 1. a) 4,31; b) 2490; c) 407. 2. 33,7 m; 


48,6 m. S—77. 1.a) 13,0; b) 81. 2. Nurodymas, — 17.45. 4 Watėkų, 


ja p Ši £ i j b(b+h) y b  b(b—h,) 
i Sutal. is Maksas i y Nia 4 
ir e< ais B aka“ a + 5 =€ +E} S—78. 1. (+*4+2)(2x7+1). 


2.|b|>1,5. 3. 56. Nurodymas. Patikrinkite, ar šaknys egzistuoja (diskriminantas 
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2 9 Ža 
teigiamas) ir taikykite Vieto teoremą. S—79. 1. 4; 5 arba — 11 7 —2 14 (jeigu 
; . m EET ) 9 946 > 
a, ir a, šveikieji skaičiai, tai antrąjį sprendinį reikia atmesti). 2. B s . 3.a)l; 


37*(In3+cos x) 


in x 
es 


b) 1. S—80. 1.a) 1,6; b) 1,5. 2.a) — ; b) 15 (x— 1)" In 2. 2°70" 


3. Žr. 28 pav. S—81. 1. Mažėja interva- 
luose jo: Ll ir [eV e; +0[; didėja 
3 1. 0 aa is 
intervale [= eve |; =- mini 


mumo taškas; x=eļ/ e — maksimumo 


taškas. 2. V 2. Nurodymas. Sakyki- 
me, kad kūgio, kurio tūris V, sudaro- 
moji, aukštinė ir pagrindo spindulys 

S ; 3V 
lygūs l, A ir r. Tada ha-a S= 


/ 9y2 
=rrl= nr Vr°+ k=rr | r?+ a 


T 
v 
=7 l isin nêr?’ 


Pakanka rasti mažiau- 


sią funkcijos f(r)=r7+ zay reikšmę; 
> 18V? Ž 
f (year a ; f (r)=0, kai 18V? = 28 pav. 
=4r?rë, t.y. 9V?=r?rih?=2r7?r°, iš kur k?=2r ir A:r= V 2. Kadangi funkcija f 
6 
/ 9v2 
mažėja intervale ]0; rọ] ir didėja intervale [r4; + 0 [ (kai = || Zn? ): tai esant 
+ : 
r=r,, funkcija įgyja mažiausią reikšmę intervale J0; + œ[. S—82. 1. geo K tsin x) 
+C. Nurodymas. Žr. 7 var. nurodymą. 2. — 132 15: S—83. 1. a) +2. Nuro- 
TTT 1 i 
dymas. Pakeitę v=(V7+ V 48)“, gaunam. lygtį y+ ina kurios y=7+ 48; 
1 
b) —2+7k, keZ. 2. a) 11; +0[; b) | Z+nk], keZ. S—84. 1. -7 ; 


1. 2. (1; —3: 7; 2). 3. (6; 3); (3; 1,5). S—85. Didėja intervaluose ]— 60; —1[ ir ]—1; 
0]; mažėja intervaluose [0; I[ ir ]1; +œ[;x=0 — maksimumo taškas; liestinės lygtis 


y=—— x+“. S—86. 1. y=4cos ( 31+ =). 2. y=-2ln3-y. 3. x(t)= 


=15-402'-1, Nurodymas. Žr. 7 var. nurodymą. 


Savarankiški kartojimo darhai 


1 variantas 
SK—1. 1. 10,66... .2. a) ]— x; 2[U]4; +0[; b) 4,8; 5,2. SK—2. 1. a) 10; 3]; 
b) 2nk<x<n(2k+1), keZ. 2. a) Nelyginė; b) nei lyginė, nei nelyginė; c) lyginė. 


3. Žr. 29 pav. SK—3. 2. f (3 F fœ; fB, |). SK—4. 1.a) 14; b) 2. SK—S5. 1. 
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30 pav. 


1 
Vai c) e-+ 
+1). 2. y=14x—6. SK—7. 1. Mažėja 
intervale ]— œ; 2]; didėja intervale [2; 
+0[; x=2 — minimumo taškas. 2. 
Žr. 30 pav. SK—8. 1. a) mak J) 
1; 


SK—6. 1. b) cosx+ 


=9, min f(x)=5; b) max f(x)=9; 
„L: 3] [-1; 1] 

min f(x)=5. 2. 156,25m?. SK—9. 2. 

[-15; 1] 

2 5 L us 2E 3 1 142x+ 

3 2 -3 7 * 


+7. SK—10. 1. a) —24; b) Ž . 2.a) 4; 


b) In 3% 1,0986. SK—11. 1. a) - 


+b 
b) -3 ctg 4; —— 


5. SK—12. 1. a) 16; 
b) —tga. SK—13. a) 1; b) 2; O) 


zk 


kai T 
(-I) t 


„keZ;d)2. SK—14. 


a) 3; b) 2 T+2nn, neZ; c) = 5 
keZ; d) 0,1; 1. SK—15. a) 3; b) 10; 


c) (- 1" Tina, neZ; d) 21 
arctg 24+7n, neZ. SK—16. a) -5+ 


+nk<x< $ mak, keZ; b) Z +rR< 


3 11 4 
<s g TER keZ: 9 |- iz: -5) 
d) J-1; 7[. 


2 variantas 


SK—1. 1. 12,07... . 2.a) ]-0; 5[U 
U]9; +0[; b) 2,7; 3,3. SK—2. 1. a) ]0; 
1]; b) -3 +2mn<x<5 +2mn, neZ. 2. 
a) Lyginė; b) nei lyginė, nei nelyginė; 
c) nelyginė. 3. Žr. 31 pav. SK—3. 2. 


P(1ž)i AVD: faa. SKA. 1. 


5 
a) 17; b) 8. SK—5. 1. jj ; 


Liti h 3. 2. a) ]— œ; -2[U | 
uU]l3; +0[; b) J-0; —1]U]2; 3]./ 


b) 16. 2. a) ]—3; 5[; b) ]-4; —1]u 
RS 
VB;+ ol SK—6. 1. b) -m sin x; c) > 


-=n w. 2. y=8x+5. SK—7. 1. 


Mažėja intervale ]J— œ; 3]; didėja inter- 
valè [3; + 0[; x=3 — minimumo taškas. 31 pav. 
È: Žr. 32 pav. SK—8. 1. a) max JOS 

+ 


=-1; min f(x)=—5; b) max (f(x)= 
[-1;1] [-34 —1] 
=-1; min f(x)= —5. 2.80m. SK—9. 
~ [-3; — I] 


1 
2. 2V x -sinx+C. 3. 7 xt—1,5x? + 


1 
+27. SK—10. 1. a) 51; b) >: 2.a) 2; 


b) 21 T. SK—11. 1. a) ; b) 


x+y 


sin 4; £ .. SK—12. 1. a) 9; b) 
2 
—ctga. SK—13. a) 0; b) 2; c) tyr+ 
+2tk, keZ; d) —1. SK—14. a) 5; 
T(2n+1) 
10 i 
neZ; d)1; 10. SK—15. a) —2; b)2; 8; 


r nn 
b) „trn, neZ; c) 7 


3 
c) +5 +2rn; +arccos gtz” neZ; 


d) Tak arctg 3+7k, keZ. SK—16. 


kid T 
a) -g TSS > trk, keZ; b) 32 pav. 


-Ž n4nn<x<- Z +nn, neZ; c) ]-œ; —I[U]4; +0[; d) 11,42; 1,5]. 


3 variantas 
SK—1. 1. 15,6... . 2. a) [—- 7,5; — 6,5]; b) 0,5. SK—2. 1. a) ]— 0; —5]; b) 3 + 


+rk<x< > +rk, keZ. 2.a) Nei lyginė, nei nelyginė; b) lyginė; c) nelyginė. 3. Žr. 33 


pav. SK—3. 2. fr); f (1537): f(15,1); £(15,0)). SK—4. 1. a) — b) 15 È. 
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1 , ; 
SK—5. 1.a) 7° b) 2. 2.a)]—3; 3[U]3; 7[; b)2; +0[. SK—6. 1. b) Tan J 


2 . ; j 
pe ; c) 2“ (cos? x In 2—sin 2x). 2. y=x. SK—7. 1. Mažėja intervale ]- 0; 


3]; didėja intervale [3; + 0[; x=3 — 'mi- 
nimumo taškas. 2. Žr. 34 pav. SK—8. 


1. L )=11; 
X P Sa f(x)= 
=- 1. Š lo ai 
3 37 b) imin P) i di 


džiausios reikšmės nėra. 2. TEA m’. 


y 
SK—9. 2. —- V5- 2x— 22 cos 3x + C. 3, 
— VGx-1)+ . SK—10. 1. a) 1— 
A b) 21n 623,5835. 2. a) 36; 
b) $ SK- 11. 1. as b) ctg «. SK— 12. 
1 15 X a 
1. a) 0; b) sin? x. SK—13. a) 5; b) 1 d: 
c) -F trk, keZ; d) -V4 | Ž. 
zn Th 
34 pav. SK- 14. a) 23 b) z’ neZ; c) F’ 


+2 +n, neZ; d)4. SK—15. a) 2; b) 1; 16; c) T pmi (=t Žink, keZ; 


d) Ž +n; arctg Dir, neZ. SK-16. a) -Ž n+2mn<x< -5 t2rn, neZ; 


mo nn = 


b) sit. neZ; c) 11; 3]; d) [-4-3V3; -44+3V3]. 


4 variantas 


SK-1. 1. 11,62... . 2. a) ]—0; 285]U[3,15; +00[; b) —1. SK—2. 1. a) ]-5; 
—3JUI1; +0[; b) ZA 2nk<x< n+ 2nk, keZ. 2. a) Nei lyginė, nei nelyginė; 
b) lyginė; c) nei lyginė,, nei nelyginė. 3. Žr. 35 pav. SK—3. 2. f(2, D); fle; fQ, 


1; s(2 $). SK-—4. 1. a) 0; b) 20. SK—5. 1. a) 1; b) 0. 2. a) ]—4; —3[; b) [-1; 


2 1—2ctgxinx = 
“sin? 2x —— +1,5 Vx; c ) mahas 2. y=3x. SK-7. 1. 


Mažėja intervale |-=: -4]:; didėja intervale l-7: +o [; *--+ — mini- 


+0[. SK-6. 1. b) — 
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mumo taškas. 2. Žr. 36 pav. SK-8. 1. 


\ a) max f(x)=191; ma yopsa 


[-1; 3] 


\b) didžiausios ir mažiausios reikšmės nė- 


i 2 
ra. 2. ncm?. SK—9. 2. 0,5 InxX-5 (3x- 


- A 2 
—1) V3x-1+C. 3. 3 sin si 
E b) — In 57 


; 


= 


SK—10. 1. 


zx2,4142. 2. a) 4,5; b) E sK-11. 
a05 X05 1 12 

a a05 + xX05 b) sinžą ` SK 

1.a) 1; b) ctg?x. SK—13. a) 5; b) 4. 


c) +% trn xn, neZ; d) 3+2V2. 


+ A 
SK-—14.a)1;b) Stnk; (— 1)* arcsin -=+ 


rn 
+rk, keZ; c) =; (S i 
neZ; d) ŠA, I . SK—15. a) 2; b) 2; 


4 
29: c) zk, keZ; d) T +rn; arctg J,5+ 


> 


+7n, neZ. SK— 16. a) -F trkkx< 


7 3r 
<5 +nk, keZ; b Zim<sx<7 + 
1 


+7n, neZ; c) |23: +f; d) 


t- V3; V3). 
5 variantas 


SK—1. 1. 3,60... . 2.a) ]— 0; —6,7]U 
U[-53; +0[; b) 1. SK-2. 1. a) 


[—0; 2]U[4; 5[5 6) -5 +2mk<x< 
<E + Zak, keZ. 2. a) Nei lyginė, nei 


nelyginė; b) nei lyginė, nei nelyginė; 
c) lyginė. 3. Žr. 37 pav. SK-—3. 2. 


r (5): red: 654 s 0). 
SK—4. 1. a) 46; B) 72. SK-S. 1. 
a) 1; b) 16. 2. a) ]-0; —2[U]-2; 


2[U]3; +70[; b) 9; +0[. SK-6. 1. 


10* 


35 pav. 


36 pav. 
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1 
b) cosx+——: c) 37t x (1 3t 
Er" 


+): 2. d) y=4x—9. SK- 7. 1 


Mažėja intervaluose ]— œ; —1] ir [0; 1]; 
didėja intervaluose [— 1; 0] ir [1; + 0[; 
x=-1 ir x=1 — minimumo taškai; 
x=0 — maksimumo taškas. 2. Žr. 38 
pav. SK-8. 1. a) min f(x)=3; 
[-1; 2] 
„a f(x)=20; didžiausios reikšmės nė- 
ra; min. f(x)=3..2. a=(a-1)+1. 
]-2; II 
SK-9. 2. > tg 3-5 VG-x3+C. 


3. 3-In(x—5). SK-10. 1. a) 36 $; 
1. 
37 


x 


a) x—y; b) tg z: SK—12. 1. a)24; 


b) 0. 2. a) 17 b) 20. SK-11. 1. 


b) —tg 3x. SK—13. a) 4; b) 19; c) +Z + 


29. pav +2rk, keZ; d) 1 Z. SK- 14. a) 2; 
r r 2nk 

Šu Z: - + —1— 
b) 7 nn, neZ; c) nk; tg t+ 27 


keZ; d)1; 5,5. SK—15. a) 3; log: 1,5; 
b) 3; 9; c) F tmn; —arctg 4+rn, neZ; 


1 4 mn | 
d) -5 arctg 2 neZ. SK- 16. 


a) —- Sp 2mk<x< $ +2Ak, keZ; b) 


TE ore T pae kez o 1 TS 


39 pav. 5 15: 57 
U]3; 5[; d) 1-6; 1[. 


6 variantas 


SK-—1. 1.7,48... .2.a) 2,8; 3,2; b) 0,5. SK—2.1.a) ]—0; —1]; b) - T snk<x< 


<Ž +1k, keZ. 2. a) Nelyginė; b) lyginė; c) lyginė. 3. Žr. 39 pav. SK—3. 2. sh 5) 


SAD: AV 3N; £(1, (D). SK—4. 1. a) 2; b) 3. SK—5. 1: a) 1; b) 7. 2. a)]-7; —5[; 


1 1 1 2tgx 

b) ]7; a —6. 1. aa as ee “ 

) 17, +œ[. SK-6. 1. D) zry tF * O Tašzins Vos ST 
V(3x—2)? 


2. y=2x-6. SK-7. 1. Didėja intervaluose ]— œ; —2] ir [2; +œ[; mažėja intervale 
2; 2]; x=-2 — maksimumo taškas; x=2 — minimumo taškas. 2. Žr. 40 pav. 
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SK —8. 1. a) min f (x)= — 236; max f (x)= 
[2; 4] [2; 4] 

=263; b) max f(x)=7; mažiausios 
]-1; II 

reikšmės nėra. 2. a=14+(a—1). SK-9. 

25 -I ctg 4x-In|2—x| + C. 3. 

3 


1 
7 S 8 
14 (2x+5) +214“ SK-10. 1. a) 
6- 2 
547 ; b) 0,75. 2. a) 103; b) 1. 


SK-—11. 1.a)x—1; b) 5 sin 2x. SK — 12. 
1. a) 3"; b)—1. SK—13. a) 5; b) 2; 


c) 2; d) -Ž; 2. SK- 14. a) 3; b) 3+ 
ai PENE Sui a a 
+7 OD mt , neZ; c) 54 


+2; 23 + 2nn, neZ; d) 5,25. SK—15. 


1 r T 
p sb 5. Ah S 
a) 1; b) zi 5; o) z +k; g TA, 
keZ; d — 2 +21k; 2 +1k, kez. 
r 5 40 pav. 
SK- 16. a) g make 6 n+Tn, neZ; 


r r 
b) p ptTn<x< 4 +7n, neZ; c) ]2; 


3[; d) J0; 2[. 
7 variantas 


SK—1.1.24,4.... 2.a)]— œ; —2,05[U 
U]-1,95; +0[; b) ]— 2; —2[. SK-2. 


1. a) ]- %0; -11u |3; 1 [UJI; 2[; b) 


T iak<x<į n+rk, keZ. 2. a) Ne- 41 pav. 
lyginė; b) nei lyginė, nei nelyginė; c) nelyginė. 3. Žr. 41 pav. SK--3. 2. [2; +l. 
SK-4. 1. a) 2 b) — 1,5. SK—5. 1. a) 1; b) 12. 2. a) 4; 5[; b) ]2; 5]U f1: 9; 
r 
6 tg (2+5) 
2 e dis 
SK-—6. 1. b) = ~ Br i 8) In 5 + 2a y= 4x 


cos? (2x+ S ) (3x+5)2 
1 


—2 + arba y=4x+6 2 SK—7. 1. Mažėja intervale J0; e Ti didėja intervale 


24 


le `; +0L; x= "— minimumo taškas. 2. Žr. 42 pav. SK 8. 1. —- 


aiw 


3 
Ve 
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43 pav. 


<1,5. 2. 12. SK-9. 1. In*x+C. 2, 


2,5 tg 2x—0,5. SK—10. 1. a) 10; b) -Ž. 


2. a) 21; b) 22. SK-11. 1. 


a)x+1; b)2cosa. SK—12. 1. a) ath.. 


Vab | 


b) 1. SK—13. a) 7; b) 5; O) = +2k; 


+ E mk, keZ; d) 1; 5. SK-14. a) 5; | 


T kd TN TN 
b) gt keZ; cœ) r? Žv 


než; d) 0,01; 100. SK—15. a) —2; —4; 


r nk 
b) 10; œ) 17 7 


—arctg 1,75+rn, ne Z. SK—16. a) 5+ 


, keZ; d) 3 trn; 


+rk<x< 2 +r7k; T irk<x< SE ke, 


p) 2 6 
keZ; b) Tr tnk<x< r+nk, keZ; 


c) [1; 4]; d) JO; 1[. 


8 variantas 


SK—1. 1. 5,329... . 2. a) ]—3,2; —2,8[; 
b) 1-3; +œ[. SK—2. 1. a) ]-0; 1]; 


b) -F trk<x< i tak, keZ. 2. a) 


Lyginė; b) nei lyginė, nei nelyginė; c) ne- 


lyginė. 3. Žr. 43 pav. SK—3. 2. ]— 0; 
1]. SK—4. 1. a) 2 b) 9,7. SK—5. 1. 


a) V3; b) 7 2. a) ]-0; —5[U]2; 
+0[; b) [-7; —1]U]3; +œ[u {2}. 


— 32 
SK—6. 1. b) m 


ctg X 


, 2 | 
+3sin (3 =-21)); c) EEE 2.y= 


=7x-16 arba y=7x+16. SK—7: 1. 
Mažėja intervaluoss [—-00; 0] ir [2; 
+0[; didėja intervale [0; 2]; x=0 — 
minimumo taškas; x=2 — maksimumo 


— 2 iki I 
sinž (+-5) ( 
3 


taškas. 2. Žr. 44 pav. SK—8. 


TTT a“ 
2.47. ŠK—9. 1. sin? (++2)+ 
+C. 2. —06ctg5x-1. 
SK—10. 1. a) —-844V 2; b) 
r 1 1 


i 5, 
arr rE 


SK—11. 1. a) Va-1; b) 
-3 sin? 2x. SK—12. 1. a) 1; 


b) 1. SK—13. a) 6; b) 7; 


2rk T uj 
o) S ; 5 tik; 73176 
keZ; d) —2; 4. SK—14. a) 3; 


4; b) -4 +m, neZ; c) 


k 
=, keZ; d) -1; 5. SK—15. 


zk, 
k, 


a)—4; 1; b) 10; 0) t3 +7n; 
+ in, neZ; d) arctg Z4 
+2k; -3 +k, keZ. SK—16. 


a) D trk<x< Š n+nk, keZ; 


T TN Sr Tn 
D-———41—— is 
i 17 
neZ; c) ]1; 1,04[U]26; +0[; 


d) J0; +0[. 


TIKRINAMIEJI DARBAI 


z 1 1 ŽIA a 
T-6. 1var. 1. a) 3 cos 3x; b) Gr KITT ATI 2. —0,5. 3. y” = — 3y. 
4. —cosx. 5. sin 4, sin 6, sin2. 6. a) 0; b) 1. 7. T; ži D (arccos)=[—1; 1]; 
3z nk 2r 2 
=: do Tais : —2 + — +4rk, këZzZ. 9. + . 
E (arccos)= [0; x]. 8. a) I“ 70 keZ; b) -2+ 3 +41 Vs 


i k k 
II arba IV; sin x>0, kai kampas x II ketvirtyje. 10. a) |ž-5: L: , keZ; 
: . 3 
b) —-Ž + 2ak, keZ. 2 var. 1. a) —2sin4x; b) — ———. 2. 1. 3. 
sinž (3545) j 
6 

3V 2 V2 21 

y=Acos (ž +9). 4. —1. 5. y=-Vix+ 2-2. 6. 2 7 


D (arcte)=R; E (arete)= |- 3; zÍ: 7. a) Taip; b) ne; D(arėsin)=[-1; 1]; 


Uz E ; x Tk 
5). 8. a) 4+(-1) z +27k, keZ; b) tşt 7’ keZ. 9. 


a) +2V 2, Iarba II; ctg«<0, kai kampas a — II ketvirtyje. 10. a) Ø; b) |-Z- 


Etaresin)=| — Si 


zk 


m nk 
+5i5+7] iA 


i 4 
4 3 
T—7. 1 var. 1. Taip. 2. > -Ž. 3. a) Z +4V B +C; b) —0,5 cos (2x— 


4 2 


—3)—tgx+ C. 4. 0,2. 5. 1; 2. 6. 12,4. 7. sin x*; 3+ f sin t?dt. 8. 0,5t?+2t+1— 
0 


2 . 
4 4 —2 4 E 
—sint. 9. ©, (0; paž (o (7) +(2) + 2i y} lim X,= | xtdx= 
n n n n à 


n>0 


5 
1 A 
=6,4. 10. 0,5. 2 var. 1. sin (x?—3)+C. 2.a) 4 V >- 2 V x74+C; b) 2sin(0,5x— 


—1)-ctgx+C. 3. V2x—1+1. 4. 1 T. 5. S, -5,+55+5,. 6. 18,6. 7. a) 0; b) I. 


8. 0; —4m/s. 9. 2. 10. 26J. 
T-—8. 1 2: 2 1 3. 8e3* : 4. y=1. 5 k m e“. 6 
var. |: [. e+- 10“ y= -3 3 . 6. 

a) 7; b) 3. 7. }— œ; 4[U4; +0[. 8. y=0,7e7**. 9. x=—1 — maksimumo taškas; 
x=1 — minimumo taškas. 10. Mažėja intervale [0; 1]; didėja intervale [1; + 0[; 


1 
D(9)=10; + »[. 2 var. 2. ]—-0; I[UJI; + 0[. 3. —8InI0 -107+ =. 4. 1. 5. 
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in x+1. 6. log, 2 70,6309; log, b=4Ė2 «7. D(y)=]0; +>10[L y =—1x 77-14 


+ex*71. 8. y'=—ln2-y. 9. Hiperbolės = šaka, esanti koordinačių plokštumos 


I ketvirtyje. 10. Mažėja intervaluose [= i] ir [e; + X]. 


T—9. 1 var. 2. Taip. 3. (1; 1; 0). 4. (—3; 1); tiesės susikerta. 5. Lygiagrečios 
ir nesutampa. 6. 6. 7. [—- 1; I]. 8. —1. 9. (2; 6); (6; 2). 2 var. 2. Ne. 3. Ø 4. Eina 
per vieną tašką, be to, bent dvi iš jų nesutampa. 5. (—14; 3,5); tiesės susikerta. 


6. —0,5; 7. y 8. 8. —2; 1. 9. (3; 4); (4; 3). 


Kontroliniai darbai 


Sr 


K—1. 1 var. 1. a) 6cos2x; b) 6. 3. 2. 4. -5 +t2rk, keZ. 5. Nurody- 
mas. k (x)= —3,2+2sin2x<0, kai „»<R. 2 var. 1. a) —6 sin 2x; b) 0. 3. Z. 


4; n+2rk, keZ. 5. Nurodymas. k (x)=2 cos 2x+2,5>0, kai xe R. 3 var. 1. a) 


L ; b) 4. 2. y"=-—16y. 3.. 4. + +2rk, keZ. 5. Ti ak: 


` cós? (++2) 12 g 2 aF 
+2, keZ. 4 var. 1. a) OOE. S. b) — a 2. y'=-8ly. 3. x. 4. 
sin? (++5) 


žr 


; T+2nk; Zink, kez. 


(- 1) F +rk, keZ. s5. 3 


K—2. 1 var. 1. a) -5+ =, keZ; b) 2nk; +7 4 ank, keZ. 2.a) E- 
+rk; Š+nk[|, kez; b) [ -5 +4; A +4nk], kez. 3. 0; =. 4. [-2; 
—1[U]1; 2]. 2 var. 1. a) - 515 , keZ; b) 5 +2rk; (=1%+: Lk keZ. 

T T 
2. a) |- Zr -Zazkl. keZ; b) p Zink), keZ. 3. Žin 4. 
[1; V 2[. 3var.1.a) Cita 7’ keZ; b) — E +rk; x + mk, keZ; x=arctg $z 
2r x nk mrm zk 
=0,32. 2. 2a Žž . 2 na, R. a E ; 
2.a) | 3 tk 3 + ak] kez; v) | +; p+], kez 
3 
3. 5 4. 7. 4 var. 1. a) +, keZ; b) Ein x +mk, keZ, x= 
1 2r 27 zk 
= arctg | -—) z — .2. - = ; 42 ; S 
el 5) 0,245. 2 a | 3 +2nk; 3 E pat), keZ; b) ] zt 77 
T TUI r 
5-5 kež. 3. Š. 4. — 2 
K—3. 1 var. 2. 2cos x. 3. 15 4. 9,5. s V3-Z. 2 var. 2. 2sinx. 3. 
4,5. 4. 60. 5. V3 -Ē. 3 var. 2. ṣ+ L x +11,5. 3. Pei 4. 1+5 . 5. 1,5. 4 var. 
: 2 H T WB > 
e E E E E I EEA EAE 
rr r E 5454 
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K—4. 1 var. 1.a) 2; b) 3. 2. ]1; 1,5[. 3. 0,5. 4. 1-0; — 1,5]. 5. ]- 1,75; 
2 1 
—V3[U]2; +æ[. 2 var. 1. a) 2; b) 3. 2. |ž: iÍ. 3. CE 3. 4. [-2,5; +o[. 


5. |-7: -V2tu]V 3; +af. 3 var. 1. a) —0,5; b) 1; 2. 2. [0; 0,5[. 3. —1; 


3 5-b 
= ——7—7 „1. —1,25; . 2. ]0,5; 1]. 3. 
3. 4. | ji tof. s. 34b 4244246 4 var. 1. a) — 1,25; b) 1. 2. ]0,5; 1]. 3 
ab+1 
1; 4. 4. ]- 1,25; +f. 5, a8 5b) 
1 4 
K—5. 1 var. 1. a) —e"*(sinx4+>c0sx); —1; b) Tr 25 2. 3-2In27 


=1,6137. 3. a) 5; b) 2. 4. ]0; +0[. 2 var. 1. a) e“* (cos x=sin x), 1; b) = 
—1,5. 2. 4—2 ln 371,8028. 3. a) 4; b) 1. 4. ]—-0; 2[. 3 var. 1. a) 2* (cos x In 2— 
—sin x); In2; b) £, 12. 2. 2—1In 3 70,9014. 3. a) 5; b) 0; 1. 4. J0; +œ[. 4 var. 
1. a) 3” (sin x In 3+cos x); 
4. ]-œ; 1L. 

K—6. 1 var. I. (l; 


1; b) $, 18. 2. 6—4 ln 273,2274. 3: a) 8; b) 4. 


—1; 2). 3. (2; —1). 4. 27; Z, 2 var. 1. (—1; 1; 2). 3. 


(3; 2). 4. 0; 3 var. 1. (3; 1; 1). 3. (4; I). 4. (Z +2rk; (-1)+! Z iai); 


z 
5, 
5r 5 l 

(= +22k; (—1)! Tta), keZ, leZ. 4 var. 1. (1; 2; —2). 3. (2 Ži 3 7): 


4. (-Ẹ+rk; 2 


z F+ 2i); (Z mk: Tta), keZ, leZ. 


K—7. 1 var. 1. nk, Zak keZ. 2.1 |. 3. [-1,5 


3 3 —I[. 4. 4cm. 2 var. 


T kia 
1. 7 tank; -5 +k keZ.2. 1 


1 
3 
2. a) ]-1; 6]; b) |- Zi -E +a]; |- Zr Z szk], keZ. 3. 


4 2 12 
| 


2 


3. ]—3; —IJ. 4. 8cm. 3 var. 1. (I; I). 


y=- x-2)- 12. 4. arctg YZ: 4 var. 1. (3; 5). 2. a) ]— œ; 0,5]u]5; 


2 


V (T 
+0[; b) [-Z + 2nk; 2ek), keZ. 3. y= = (x-5) +V 2. 4. arctg va 


Skyrių kartojimo klausimai 


1II skyrius 


3. 
21. A. 51 sk. B. a) g(x)= ži ; D(e)=E(g)=R; b) g(4)=Vx; D(e)=E(e)= 


=R; c) g()=Vx; D(g)=E(e)=I0; +0[; d) g0x)=-Vx; D(g)=[0; +l; 
E(g)=]—0; 0]. C. Simetriški f grafikui tiesės y=x atžvilgiu. 22. A. 51 sk. B. 


a) Zi b) 1,0552; c) =, d) 1,2661; e) = f) —1,4711. 23. A. 52 sk. B. Sinusui 
ir kosinusui: a) |a|>1; b) a=+1; <) |a|<1; tangentui ir kotangentui: a), b) nėra; 
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c) su bet kuriuo a. C. a) (—1)' arcsin 0,7 +2k, keZ; b) +7 +2rk, keZ; 


c) —arctg2+7k, keZ. 24. B. ) ]5 +2rk; 


Sr 
8 


Hra], keZ; b) o 
„pk 


L keZ; 0) E rk; am) keZ. 25. a) tO 5 E 


Sr T nk 

keZ; b) FE t a keZ; 9-4 -z+ So keZ; d) xk, keZ; AEA 
„E, keZ; f) -3 +k, keZ; g) į Seas keZ; h) Stnk, xo+rk, kez, 
x„=arctg271,11; i) —ọ+2rk, keZ, Ę=arccos 0,6 x 0,927. 26. a) |- ae, 
T 2nk ST 1 m vnk 1 
5+2). keZ; » |- Tat +1k; — 25 +74}, keZ; c) 1--2-5 7t 

nk 227 3 
r], keZ; d) Jyt? k; E ak], keZ; e) |- +n; - 257 


Ą A I .]Z sn 37 
+zx|; ] g tnk; pan |ý tak; Zak |; |F +r; nk ] 3 + 


+2k; Žau: IE I arkl, keZ. 27. A. 50 sk. B. x(r)=5 cos (05:+ 


+5) Xx --i x. D. Bendrasis sprendinys x (+)= A cos (4+9). 


IV skyrius 
1. A. 56sk. B. a) Taip; b) ne. C. a), c), d) Taip; b) ne. 2. A. 57 sk. B. Sa C. 


Va-1+C. 3. A. 57 sk. B. a) x?—3x+7; b) 2+ E —cosx. C. a) S +x+2; 


1 sin x x? 
bj% 8-2; . A. .B. a) x- Ž-- >% +C; b) S 
) Z @+D 23:0 Vz 4. A. 58 sk. B. a) x- Š Z 4C; b) 
4 wa Y= 
+3 +V*+C; 0) -4 cos 3x—4tg ž+c. 5. A. B. 59 sk. C. a) Lii, 


b) 3,75; c) 3; d) 4. 6. A. 60 sk. B. 60 sk.; a), b), c) Taip. C.a) 0; b) 17 g 


. 5.32 
7. A. a) 4,5; b) 20 5> c) 12 


V skyrius 


1. A. 68 sk. B. Su a>0. C. 63 sk. 2. a) —3; b) fi c) 2; d) —2; 1; e) 1; f) 0; 


3. 3. a) ]—- œ; —2[; b) [0; +œf[; c) [-15; +0[ d) J- œ; 1[U]3; +0[; e) ]-1; 
3[. 4. A. 61 sk. 0<a<1; a>1. B. 61 sk. 5. A. a) aa” =x, x>0; b) logaxy= 
=10g4| x |+1oge | y |, xx>0; c) log, Š = loga | x|- loga |> |, xy>0; d) log, xX? = 
=y loga x, x> 0; jeigu y — sveikas ir lyginis, tai log, xX” = y log, | x |, x#0; e) Žž = 
=10g4 x, x>0; f) log, a*=x, xe R; jeigu 0<a<1 arba a>1. B. a) —2; b) —6; 
c) —3,8867; d) 1,2770. 6. a) <: b) 31; c) — log: 157 — 3,9069; d) —3; 5; e) —2; 


5; f) 0,0001; 100. 7. a) Jo: 11 5[: b) 1-0; xol}, x„=10g5771,7712; c) ]-3; 


155 


156 


Ža 5 
r 


45 pav. 


—1I[U]2; 4[; d)]4; +0[; e) [001, | 


100 000]. 8. A. 65 sk. B. a) 1,6094; b) 


4,1431; c) 2,1282; d) — 1,2379. 9. A. a) 


3e*; b) —2e!7 =; c) —in 5-0,2. B*. 
a) Mažėja intervale ]— œ; —1]; didėja 
intervale [-1, +0[; x= —1 — minimu- 
mo taškas; b) mažėja intervaluose ]- <; 
Of ir 70; 1]; didėja intervale [1; + x[, 
x=] — miñimumo taškas; c) mažėja in- 
tervaluose ]— 00; 0] ir. [2; +œ[; didėja 


intervale [0; 2]; x=0 — minimumo taš- | 
kas; x=2 — maksimumo taškas. 10. A. : 


1 
67 sk. 11. A. a) - 


2(x+1)+xinx | 
2Vx+1x 
x?+ 1 — 2x (x+2) In (x4+2) 
(x+2)(x?+1)? 


; b) 
c) ` 


d) . B. a) 


, 1 araa. aa NE 
Mažėja intervale Jo; 1); didėja in- 


| 1 i iš 4 
tervale [+ +of, 2 — minimu- 
e 


mo taškas; b) mažėja intervale J0; 2]; 


didėja intervale [2; + 0[; x=2 — mini- į 


mumo taškas; c) mažėja intervale ]0; e]; 
didėja intervale [e; + 2[; x=e — mini- 
mumo taškas. 12. A.—B. 68 sk. 


VI skyrius 


A. 72 sk. ir KM-8. B. Pavyzdžiui, 
a) x?=—1; x?+y?= —1; b) x?=0; Ax*+ 
+y*=0; c) x=|x|; x—y=1. C. a) Be 
galo daug ([0; +œ[); b) du. 2. A. B. 


72 sk. ir KM-8. 3. A. 72 sk. B. Siste- 


mos sprendinių aibė yra sistemą suda- 
rančių lygčių sprendinių aibių pjūvis. 4. 
A. B. 72 sk. C. a) — b) Taip; c) ne. 5 
A. 73 sk. B. a) (I; 2); b) (1,1; 0) 
c) (1-7); (1+31; 2t), re R. pė A. a) 
(—-4; —2); (—2; —4); b) (I, 4); (-—I, 
2 T 
—4); c) (6: sP d) (5 +1k; = 
—xk|, kcZ.7. A. 75 sk. B. Pavyzdžiui, 


a) x*<0; x*+y*<0; b) x*<0; x?+y?’ <0; 
c) x<|x|; x—2y>0. 8. A. 75 sk. B. 
Nelygybių sistemos sprendinių aibė yra 
sistemą sudarančių nelygybių sprendinių 
aibių pjūvis. C. Žr. 45 pav. 


1 g 
x In0,7 x-374 


c) ( |*|<2, d) f »>x7-1, 
y=0, Įy|<2; y<x?4 l. 
| x+y<3; 
10. a) (1; 1); pusplokštumės turi vieną bendrą tašką; b) lygiagretainis (jo viršūnės 
M (5; D; M (5; 11); M(-5; —9); M(—5; 13); c) Ø; pusplokštumės nesusikerta. 


9.a) ( y>x?, b) | x20, 
y<4; 


Egzamino galimi variantai 


Sr 


1 var. 1. „24 5 F 


.- 2. ]log:2; + 0[- 3. $. 4. Mažėja intervale Jo: =]: didė- 


P 1 1 ii 
ja intervale [= +ol; += — minimumo taškas. 5. 4.cm; 21% cm, 2 var. I. 


J +rk; T +nk, keZ. 2. 2,25. 3. ]3; 5[. 4. (2; 1). 5. s V 3,27 dm?. 3 var. 1. 


1,5. 2. 2 cos x; + ŽE 4 2nk, keZ. 3. e; f 


Ve“ 
ir [2; +00[; didėja intervale [0; 2]; x=0 — minimumo taškas; x=2 — maksimumo 
taškas. 5. 2x2x2(dm). 4 var. 1. ]- 0; O[UJ6; 8]. 2. [5+ nk: i +2k), kez. 


3. x*+3Inx+C,, kai x>0; x?+3ln(—x)+C, kaix<0. 4. 2. 5. 2 cm. S var. 1. 
n4+2nk; —2x,+2nk, keZ; x„=arctg0,470,38. 2. (1; —1; 2) 3. 4,5. 4. ]1,5; 4[. 


4. Mažėja intervaluose ]- œ; 0] 


5. 5V 2cm; 10V 2cm. 6 var. 1. > +27k, keZ. 2. )I; 1,5[. 3. y=—2x+1. 


5. 85 py cm?. 7 var. 1. 5 


3 2. Didėja intervale ]- 60; 3[. 3. (—1)+! 2 +rk, 


keZ. 4. ]— æ; 0,5[. 5. 3cm. 8 var. 1. ]0,2; +0[. 2. tg2x—1; 0. 3. 5. 4. I F. 
5. 4cm; 4cm. 
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